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4511 Lebesgue-Stieltjes 4y

AR E Fe OGRS 1 Lebesgue R4 FHIE !

Lebesgue B4 —2t iy Afl
27 T R @, (0) BERA A, EUFA {an(t)} ZEFIIXIE] [a,b] _EJLPARARIL ST R %k (), WA

b

lim [ 2,(t)dt = /bx(t) dt. )

n—oo a

B, FAFAE T ATRREL o(t) 2> 0 A5 |2n (8)] < o(t) XMPA no= 1,2, L, WARFREREL
[l A Tl A L 2 25 ().
A BRAI 2 (t) 7E [a, b] bR A1EAS AR AN Y 51 H AT s B 2 (t) 024 e o (2) Wl 45
X () oz, A .
lim [ x,(t)dt = +o0.

n—o0
a

2 WRETRIEAC (p > 1) B9 (e (0)) JUTAMMICECT 808 (1) HL
b
/ e dt < K XFE n=12...,
MEHC 2(t) FRER p R TR

I, F. Riesz, Sur lintégrale de Lebesgue (3T Lebesgue F14Y), Acta Univ. Szeged, 1920.
21, H. Lebesgue, Legons sur lintégration (F43E 3k %), Paris 1904, p. 37.
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p Pk HIR B — B A A

16 [a,b] b p B (p> 1) AT BRECKIE S (L0)). 580 p RERAOH g WD L+ 1 =1, Fk
A p BILHEARE. Y p =2 0, [FFEA ¢ = 2.
¥ x(t) € (L®) Hy(t) € (L9), MIEE (1) - y(t) FREIBME R A%

[ vl < ([ arar) ([ i) e 550

Feolh, 2 p=2mH

b b 3 b 3
/ a:ydt' < (/ 2 dt) : (/ y? dt) . (Schwarz 55 1)

FERE () Rl y(t) BB T (L), WEE () +y(t) WET (LP), HA

b % b % b %
</ |x+y|pdt> <</ |x|pdt> +</ |y|pdt> : (Minkowski A %550)

XM T X LEAER, A TFIRAAEA:

<<Z|airp> -(Zw) ,
=1 =1

n 1 n 1 n 1
<Z|ai+bi|p> <<Z|ai|p> +<Z|bi|”> ,
=1 i=1 =1

HAE—NARERY p =2 A HEAW Schwarz A2ER:

Sl < ($4) - (54)

MHER p B (p > 1) WRIREL o(t) RAFRE € > 0, fFFEIELLREL o(t) 15

n
E a;b;
i=1

b
/ |z — P <e. (& T E )
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A8 00 e %
TEREA BT IR EUTF {2, (t) } BRI WS TR b SCIRREL x(t), QISRXHE:
He>0F

lim mFE (|z,(t) — x(t)] > ) =0.! ()

n—oo

M BEYCBCT R AL () WA {n (8)} B E— A TP IR H SO LA ST 2%

FeA {zn ()} M BEWCBI) SERSR AT AT e > 0
]1€1Ln mE (|z;(t) — zi(t)| > &) =0.2 (3)
L&

45 7E [a,0] L p WCRRIANREL (p 2 1) BIPSI {2, (1)}, &

b
lim/ e (t) — ()P dt = 0,

n—oo

WFRZFPAIFE [a, 0] b p YOR-P-EMCT p UCR PTRTER AR 2(1).
KRB () PR TR R

b
lim / 24(t) — an()[P dt = 0.

i,k—00

PRAC 2 (t) 7E [a, 0] ERR— MRS PIME—f E -
P PR () BRI S I BE ST R 8, It (#h §3) B — TP
A AT ST LA A ST Al — R K

Stieltjes B4y
W a(t) M [a, 0] FRIEZREL, at) N [a,b] ERIARAEZREL. H M

a=ty <t <tyg<---<t,=5b

'Fr. Riesz, Les systémes d’équations linéaires a une infinité d’inconnues (Jo55 F 25 #i4H), Paris 1913, p. 50-51.
[l kA
3Fr. Riesz, [A]_I, p. 55.
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KX Ta] (@, b] 437 BK00), HAEREAS TR A ATBC— 55 0;, {5 18 Riemann U408 LAERI
S = Zﬁ(ﬂz‘)[@(ti) —a(tig)] Ho >0, >t
i—1
AIPAIERR , XMEEA 75, REHE R TFXERKEET 0, F1.S gia L EPRR: 2R FRiZ
2 b
/ x(t) da(t)

HHR M Stieltjes F14).
A BA DU M :

/abx(t) da(t) = - /baa:(t) da(t),
[ wtaa+ [ a0aa0) = [“s 00,

/ 1 () + 22(t)] da(t) = / 21() da(t) + / 25(t) dat).

X L — AP E B R A AR

/a et da@)‘ <MV,

Hrp M FoR |o(t)| LB, V FR a(t) 7 [a,b] LRAEZE.
FreREL a(t) daxtiEsr, W Stieltjes 143 7] il Lebesgue F/r-F /R0 -

/a " 2(t) da(t) = / " ()l (1) dt.
2 o(t) HHEE (1% o <t/ <t! <OEE o) < a(t”)), HIFE s € [aa), a(b)] & X
B(s) = a + borne sup, E(s > (1)),
EEEE

b a(b)
[ adatty = [ alae)as @)

a(a)
'Ii, S. Saks, Sur les fonctionnelles de M. Hadamard (3T Hadamard [4iZ pf), Fundamenta Mathematicae I, Warszawa 1920.
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7lE

WEW. i B(s) & XA
a<t<b. (5)

pIpeE

A

Hr 9 = p(s)) H v < 9
Bla(tioy)] = tiy, FlblH B(9,)

Bla(®)] =t X}

1B PR B(s) 323 HIL [a, b] HEFEEE, 5ih (5) 75 a = Bla(a)] F1b =

EERRE LR EL 2[B(s)] tLitSE.
EE o, b KPR a =t <t1 < -

L= /9 zlB(s)]ds = (U5 = dir)2(9)),

Bla®)], # B(s)

<ty = bAAHINASY (0), H4 alt) =0; (i

i

<79 AR B(0i1) <
=t;. B

Z 1\19{L<tz7

B(si) = U < B(i). H ) FH BWi—1) =

ik
I = x(0)[e(ts) — aftio1)],
M o . .
/( ) z[B(s)]ds = Zfz‘ = Zx(ﬁé)[a(ti) —a(ti)]. (6)
T 24404 (0) fBAR KRR B T 0 B, JE—Fa T [ a(t) da(t), #idst (6) Lt 4).
UEER. O
H R a4 (1)

HE, BRI o) IR FARZZRE, MR RHIIRNZE ai(t) — (1),
B ARATTE AR B1(s) A B2(s) FonHIRZHBREL, 152

oo (t) B
/ x(t) da(t):/ x(t) dozl(t)—/ x(t) daso(t)

az(b)

- /a al(b)x[ﬁl(s)] ds — / " z[fa(s)] ds

1(a)

AR 2, () L RS, HFS {x,(8)} AL Aabiess T

B a(t) B ) )
tim [ (1) da(t) = / (1) dat),
B3|
ai(b) ai(b)
fim [ s = [ al(o)ds
ai(a) ai(a)

#S5W (#£182 70D

PELLRRAL x(t), WIXHMEEA AL
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il

Lebesgue 5 #!

NS AN E L
AR BT {2 (0} (0 <t < 1) XF [0, 1] EARERTIA SR %K a(t) 952

lim a(t)z,(t)dt =0

n—oo 0

R FELE A2 AT = A A ] B 3 2 -

1275 { [ e (8) dt ) #51

2° XMERE € > 0 fFAE n > O 45 [0, 1] PUEEIE < n )78 H X rf n = 1,2,
|y zalt) dt]| <&

30 1imy o0 [y 2n(t)dt = 0 XFHIA 0 < u < 1 BLOL.

PAJG I 22 18 21 HoAthx 2 5 3L

95277 BERZENI (B) nf AR RETE
et
BEAESE E, B E PAEEA P ICEN o,y XN (2, y) # 2 T o502
1) (I,CL’)ZO, (l‘,y)>0 4 T F#y,

2) (z,y) = (y,2),

3) (z,2) < (z,9) + (y, 2),

WFR £ A —A it Tl = (D) Y% ).
B (2,y) M OCR) 2,y BOBE. S5 {z,} BN, #

p}llinoo(xp, xq) = 0;

' H. Lebesgue, Sur les intégrales singuliéres (T3 52814y, Annales de Toulouse 1909.

R

(7)

21, M. Fréchet, Sur quelques points du calcul fonctionnel (312 BAMTHI LA ) 58), Rendic. Circ. di Palermo XXII (1906), p. 1-74.
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%Zﬂ\jqkﬁ}:}x{i Zo (iﬂﬂf 1imn—>oo Ty = LL’o) ) %

lim (., 29) = 0. (8)
WIS 5 wo FRCAIES {2, ) HOBRPR (EOBRBR AL )
HWKZ 8) @i (7), WHNEH

(xp’xq) < (xp,xo) + (24, o).

BBt s — R P ST A s 08, 2 A ERAL.

HARA ST RS T R m I PRI (D) B2 (B FR A e 3 45 ).
HARATCIT KPR ST — s T A0 M BT (D) B3 (B 57k B 48 ).
WOLEZE R 5E 5 (D) BRI R 82 Hofh— LE F 2B 1

L 3% (S) M [0,1] Bl ek & Mg EA 7 s o,y @ X

L) — (o)
(””’y)‘/o T L) — y(0)]

SRAE ERBEES AT 1) -3) W F b, &) M2) B (RRMUE—DZMEEAR
[FIR L), WEOMERMES&0F 3) Walar, HEEEAEEN N 0, b F

atdl _ ol B
L+]a+bl ~ 1+1a] 1+

W BERAE R S (S) HR— A (D) USR5 s f, BRI (o} (Mesk
Ft o) HRGENTREOFI (1)} 7 [0.1] LRI (FRELx0(r))
2. 8 (5) HFFATHOO 2 5. R B THEREA FFICHN 0, 5 X

_ — 1 &n — Ml
4E (s) M52 (D) 25, I b, 581 (o) HINCEL (BICBLTF 4 =) BWE (i
T = {ESV} Howo = {€,}) WA EREC 0, B9 {7} BB (ST €,) 4 m — oo
3.8 (M) Y9 [0, 1) A BERHCY . X RE T B IT A 2,y &

(,y) = vrai suplz(t) — y(t)],

0<t<1

HRKAAE— AT EARF R, WHIEFF 2R A% 1) -3) .
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AR —A~5E 81 (D) Z42518). 18 {z, b (ST A zo) BIMCEEE T e ¥ 51 { (8)} £ [0, 1] |
JLTAR A —Bole st (FeR% 2o(t)) -
4. & (m) MHERBONZ L. EX

(z,y) = bgl;nisumfn — 1l
BIRH (m) 53] —5E&1) (D) 242304
5.8 (C) A [0,1) Bk 4. SHEAE R EICEN =,y B XL

(z,y) = max [z(t) — y(t)|.
5% (O) M —oe a5y (D) Bz b mid {wn} (BT A wo) HOMSIEEM T B0 51
{za(t)} 72 [0,1] E—Z0lsl (FrR%k 20(t)) -
6. & (c) MBI 2 fe. FXGE TR ICER 2,y BRI (m) THRFEE LR (2.y), Sk
5 (o) WML (D) ZU%E ).
7.8 (CW) 2 [0,1] BHAT p Br s SR s 4. X

(2,y) = max [x(t) — y(t)] + max [27(t) -y (2)],
| ANSEA I (D) 2025 0). 1581 {o,} FEELFUCEL (F 5 20) H9FEE &R BEUFS {z.(6)} A1
{x“”(t)} HSAE [0, 1] b Bults (MFST R 2o(t), JEH T w8 2 (1))
8. W (LW) (Hpp>1) HK10,1] I p RERIBREZ . &L

[ r-sore].

AL (LW)) o 5E4 1 (D) BUAsIR). AR b g {a, ) B (TR @), RERMR R EUT S
{xn( )}TE [0, 1] B p YRS (TRR%L 20(t))
9. ¥ (IV) (Hrhp>1) REEHRE I, 1617 BESWESZ 5. X (%)) ot =,y & X

B =

T,y) = [Z |€n_nn|p] )

53— 584811 (D) Y23 1a].
10. R 2] < 1 E—SORLem it sk f(2) ZEM e (D) BUZSTH], 5 E R L
f(2) Al p(2) BEEE N
max | f(z) — ¢(2)]-

|z|<1
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W, AE SO TR 3. 5. 7 M8 1Y n JuRKEEE.

B M A4y

BE MR (D) Bz, GO B ERITR (1) 4.
mLwo MO GIREL, EAEAE RS {x,} AR n A 29 # 2, € G H im0 7, = 0. G
R A SRR G A, D8 G 5

G=G+G

PRA G R 4 G C GG RChMISE, MG =G i GRRoA%ERE. 4 G e (RIE - G)
LR, G AR IR, BT ERAR R He s — s AR

R 1o € EME o >0, FrATE (z,70) < ro B o ZEEFCAIR, WE (2,20) < 70 I
x ZSERRRIFER: B xo BRI, Bro FROMIZER (BUIFER) Mk4E. 24 G = B IFRE G %, X4
G REATMIERIFR G ICAL .

Y B A nI s ARS8 B owlgy. 5y AR EAS R (B Tog5 SEE Sl sl 1
A5 WA 9 1) #R] 4.

Y G A TOA B AT BT IREE G s —a0: WP . A oo R Vi
G-V HERL xo MXTT P ASE—HET, FREE G HER xo MM T P S8 #5 51 xo B FTA SRIERA
HA MR, WFRE G AR zo MIXET P oS 4.

CINTR NN

PR 0.1 AR R B P GO A, W E PRk K15 GHE G - K W — S8R5
— !

Wik £ A58 (D) B4z 0E). Tk

SIRE0.1. 45 B PRSI {K}, HPAR r BRXT T n=1,2,. .. Koy C Ky, H limy o0y =0,
U AFAE T T A X SR o~ 3

WEW. % 2, Bk K, Bl RS A R p < g B v, € K, C K,, &
(2, xq) < Tp. )

HIBEAF A {2} WL 4 limy oo v = w9 (X500 B 5E45) , W (9) XFp < ¢ A (7, 20) <
(ps Tg) + (T4, T0) < 7p + (Tg, 0) s (2, o) < 1p BT pAERE, W 2o JETIIABK K, b, O

ZE B A B 2

"I, W. H. Young, Proc. Lond. Math. Soc. 34 (1902), p. 285.
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Bl =

EPR 0.2, FASE R RSN E NS .

VEW]. (B B

E=Y G, (10)
n=1
HrpfA~ G, #ICAE. Ak { K, }, HPAR {r.} HA DU PE:
Ki-Gi=0, m<l H KyuwCK,, Ky -Gui=0, 1< ;
n+1

Hi5 B, AR T AT X BRI A vo. HEX T n=1,2,... H K,,- G, =0, %EAHE
AL G, 5 (10) T, O

Bk £ AR (D) B=EW], BN B WALERAE. 2%t B R RE B AR A [
SC, B S HAS (D) LA

FRE LR G C B EBIINSAE BT h RN G oA, AR G MM T BT IR L
Y B = EREFEN” FT B T ARG AR A E SRS .

EH L2, AR GAE B T RN T B s —49, W G MIXT B A5 —40. JEi,
SEHL 2 2 O RSN B Se e HAR BT PRSI SRR T B SO .

F BT (D) BUZS ) B i R SIS P2 T SR 3 fr/ N K

D BAMERT K,

2) K HERRIEOHET K

3) K hERHMER T K.

KK HRESEAE N B) AR, AHMEE S5 P(# 0), P HAFER o (815 P-G AP -G
B —AE R 2o HIXFT P RS —49, WIFREE G iJL Baire Z5fF.

EEL

B 0.3. A4~ (B) AI4E & Baire Z5(F.!

g s

W E M Ey TR AR . FEATCE « € E XY By PEAICER, WFRESE Ehe LT —
BT MWT v IR ZIZ AL © AR 4R E PO RN SUR, I EZ SRR
RO 550, U2 I EOA RN, R MZ .

ik, ek B (D) BZEE], Ulz) NP E O SO, DA (D) ZUZ5 [N BESRs 5. 5%
RS A 2o BB {zn} A iMoo U(zn) = Ulzo), WFRIEH U(x) L5 20 B %5 Ux) 4E
28] B R RASESE, WIRRHAE B ESE. 4z o {Un(x)} FESHE E s $ Us(z), HFT

"I, F. Hausdorff, Grundziige der Mengenlehre (§£ &1 5ERl), Leipzig 1914, p. 362.
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Bl =

A XIS T ] — (D) ZU=S 0], 5 (B8 U (o) YT Uo(wo) , MIFRIZIZTEFNTE KT 2o WK
BT Uo(x); #7isB8) {Un(2)} 15 B W Tz Us(), WIFRHAE B WS #rizis)
{Un(2)} 1 EWST 25 U(x), WFRIG 1258 {Un(x)} 1 B B AU 18 B L2 1m i
MRG0z, UL SO 2 A2 E) i AR B2 AL P

WK isBiR/NE (PAGE (D) BUZSI0) B O ASEE s, DASE (D) 25 i) i 4 45 F Y
BEIE) R A

D) A ESzERT K,

2) K s B mmiRiE T K.

IR FARR(B) AT,

B U () e S B Bl (D) Bsmins i, #fei i Arase&de P C B P T
Po—MRAE G, 35 U(r) £ P — G % BIAE S ] P EELE, WFRiZz AL Baire Z51F.

I

PR 0.4, AFS (B) AT F-3 I Baire 257!
[ FE AT IR

0.5, FEF U (n) 1 B ARELE R, W B R res 4% G MEH U@) £ E-G
FE A T

N EBLESE T (B) AR S (B) nIINE T2 MR KA i B ENTRE SFTTER) (D) 2%
], By o9 HAE A =S 1),

SEB0.6. 3257 U (x) 2 (B) Iy, Xt By s> (B) nll4E Gy, flifG U(x) € GifyRiz ZHL G
2 (B) Y2

PR 0.7, 7S Ia) EH By oy Has 5 U(x) 78 B #4, W E Fii 2 Baire 250 (B) WlII4E G C E
HYBABI L Baire Z5(F. MEAL, 45 @ # o' B4 Ux) # U(2'), W (B) nlIEEAY AR (B) ATHIEY.

SEFR S — R T AR F5L: (B) AR ES G B2 IrE” TR, AT AR L
Baire 2544, e B 54 UEBH W, F. Hausdorff [14)35°.

B 0.8. iz U () F U (x) g (B) all, Wz e& (U'(z), U"(2)) 52 (B) WM.

WERTE T A R 58 i@ U'(x) #1 U"(x) %2, Wz (U'(x), U"(z)) WiELE, HXT4E S
Yo € E1 2 (v,%) = (Y0,9) T By Lk

'l H. Lebesgue, Journ. de Math. (6) 1 (1905), p. 202; F. Hausdorff, [ I, p. 393.
211, F. Hausdorff, [d] I, p. 394.

31{, F. Hausdorff, [7] I, p. 401.

Y] 45, p. 425.

S5, p. 423.
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EB 0.9, {U, ()} 2 (B) ISR THIIS, %5 slr sl 462 (B) ml ik

VEWL. ST EREL p, @7, BE Gpg I (Up(2), Ug()) < L 05 o 245, BERL 6 718, 48 G N7 (B)
WA G =105 00 TS, Gegr s BG4 (B) W O

R 0.10. {U},(x)} Fl {U; (2)} 2 B) AIME T, AWHER 2 € B A lim, oo (Uy (2), Uy (2)) < 00,

VEWI. XHE R A A0 p, g AMEE R 2L

Fypg(w) = _max (U(x),U,(z)).

p<n<pt+q+1 "

B EE » F
lim (U, (2),U"(z)) = lim lim F,,(z).

n—00 pP—00 q—00

P A TFUEREEANZ B F g () 0 (B) AT d@E B 8, B MZ 08 1)1 (2) = (Uy(x), Uy (2)) H (B)
i, HAEMEE > 1A

Fpar1() = Fpg(x) + Fpigi(x) + [Fpq(x) — Fpygn(2)],

M., PR ERE 8, FrAZ R Fyq(z) #04 (B) Al O

e 011, G BRIz RS {F(a)}, e B PSR G C EMPrAICR « IR

lim F,(z) < oo,

n—0o0

MAFAERR K C E AN X v € K #in=1,2,... F Fu(z) < N.

WEW. 6 (o) < i X n=1,2,... BOLHY A o 25 G BOCAMEEHA G C Y08, Gis INIUAFAESS
bR N G G N T AN, BEEARAEK KL O
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%[l?
=z W

H1Y GRIERE L

W E NSRRI, 358 B T EA RN oy, HAEE E PME—IfEMNITE 2 52X
N, WIFR z R« 5y R, i2fEz+ .
PR E T MInE e, B e -
I
(z+y)+z=2+(y+2),

L f B St 0, i
O+r=x+0=x (Vrek).

I; WHEE « € E, fFELE —o (FRh o ion) e

r+ (—z) =0.
H B AL IE -
(a) ZJC O ME—;
(b) (—x) +z =0 Xl x € E Hor;
© rt+y=r+285y==2
PRI A BT -
;. limz,=2 %% lim(—x,) =—uz,
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Bl ==

Il,. lim x, =zH lim y, = yZ3& lim (z, +y,) =2 +v.

XL B SE s E RS M FRN G MY %E ).

HR Az —yicdz+ (—y), PA—z+yic (—z) + .

B2 TRERYEIR

WERNGHEN. g re EXHCE, hoH (MNH He) 308 ERIrGHE y =2+ 2
(M y = 2 +2) Hze€ HMILR y ZH£E.
B, AL ESER
x(Hy + Hy) = xHy + xH,,
x(Hy — Hy) = xH; — xHo,
v(Hy - Hy) = (vHy) - (vH>),

PAK T Hyx Al Hox BYZMESE K.

Sk % H NS, JF8E. RS, $S—W8E. 5 W Borel R[4, N oH 7RI
Nz i H WS, W+ 2k oH B S,

BEGHCEMNEWNTR, focHHycHaEFo+yec H K —v e H HHRER
©€cH.

EAFRNERY, HFHANRERNHN SR THRZAL 25 E i H A HEF AT
£, WH=FE, AFGN E— H JrRAES 4.

1L 5 H C BT 45 H 25 —NE AL Baire 50, W HFE E P IEIT XM

VEWI. ARAEEE 13 DUEHE 1, fAfEdrek K 5 H 78 K Hoss—WE. Ak K Bt yo € H.
H i /& Baire 2514, it K — H Js—W5E. Xy B K FHEL, O = —yo+yo N (—yo) K AL
TRIFELA © HHOHFFER Ko C (—yo) K. R (—yo)[K — H] = (—yo) K — (—yo)H , Tith H KT
TR (—yo)H = H, # (—yo)[K — H] = (—yo) K —H D K1 — H. [N K — H 5 (—yo)[K — H| ZHH
—NEE, B Ky — H JRIR.

F—H, SMEEre K1 freaK,, HOe K  Hao+0 =2 i K, 2K, # . T21FFEPA
z HHFUDHIHFER Ko € Ky - oKy 1A Ko — HC Ky — H H Ky —aH C 2K, —2H = z[K; — H|,
i Ky — H 5 Ky — aH ¥R 5—94E.

i H - oH # @5 8fife y ifiy € H Hy € oH, Wi —x +y € H. 1 H JT#15
—r=-x4+y—y€EH, recH.

XEEUERl T Ky C H, (IO W HNA. Tt ye HAyH =H Hy=y+0, it H
W8 — Ry B H N AL I B e
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ﬂ\jiﬁﬂﬂiﬁj’ﬂl‘ﬂ%, iﬁ"limn%mynzy, ;H\:EF' ynGH (n:1727~-~) -hmn—mO(y_yn)zge
KiCH, WHEn ity —y. e KiCH, Miliy=vy—yn+yn € H. IEE. O

1 A7 A5
EPR 1.2, B B . 7 T H C B2 " A Baire 5, W H = E.

TERE. TR Borel nJAEALIH & Baire 25, (24 H J2& Borel [T E B 1 FIE BE 2 H 5311

M.

B3N MR SENRT

W E 5 B GRIZER], Ue) AEXT E L. BUAT By PEvE T
F Ulx) SRmbERy, 4

Uz+y)=Ux)+Uy) (Vx,y € FE).

G Ur) =U(z+0) =U(z) + U(O), ik
NHO=UO)=U(x—12)=Ux)+U(-2), ik

LR ISR AR I Ze Pk T
SER 1.3, A5 ROES IR T EAE ST

WEWI. B zo NIMPESR T U(2) LS. W v, € B o € B B limy, oo 2, =z W lim,, oo (2, — 2 +
xo) = xo, MM im0 Uz, — 2+ 20) = U(z0), B lim,oo[U(z,) —U(x) +U(zo)] = U(zo), HIL
limy, o0 U(zn) = Ulz). AR TAEAL— v 23852, RIHOWZMER T O

3 1.4. Borel W] B NP5 - R 26551

VEW]. MR35 17 BUEBE 4, Fr% I8R5 T U(z) ¥ 2 Baire Z&1F. TR EMRELER H B,
WM&, HEA

(E—H)+ixn[E—H]:E—H+i(E—an)DE—H.ﬁan

n=1 n=1

g15m (127



Bl ==

INRES—HEE, m (RIEEE 14 TUEH 2) AR AN E. TR « i
reH H zex,H(n=12...),

MM (—zn + 2) € H. XHEREE] limy, o0(—2n + ) = 2, A lim, oo U(—2, +2) = U(z), HIL
limy, oo [U(=2,) + U(2)] = U(x), HZAT lim, o U(z,) = O. HGET U(z) 7E58 © AL1EZE, M
SET 3 FNHCN S T O

TERE AR AR AT WL, % B 2 Baire 50RO ISR T tSE.

P 1S, B B . 27 (U (2)} ARIERTH, AR lim, o U, (z) FEAERT R @ BISR A 2K
NEH—HNE, BN E.

FHES 22 TUEH 2 A5 asie, FRESE 18 TUEH 9, B 13 {U.(x)} WIS S 4k Borel 1
W, MTTARPEES 15 T2 HL 3 3 /& Baire 254, HiZ SR04 WU,
AN AR

B 1.6, 5 EOEE ], {Uyy(v)} AMELER I 3550 {2}, RIR limg o0 U, () Xt
EEp=1,2,.. . YWAIAE, MERER limg o Upy(z) WEE v € H RIEE p=1,2,... ATFER
AR H NG, HHRSE E— H ONS—40%.

VWL Xt p=1,2,..., DA H, il {Upq(2) ) BSURER. mifRi o, € E— H, Wl H, # E. 1R
Yo 24 VUEPL S, H, Nef—HE. 55207, Hy IRAH—40%E.

H:E—fﬁ@
p=1

HEEE. O

g1o7 (1827 |}



G

— I i 52 ]

BT A SRR

W ERAESEA. RN E MMEEAR T IR oy, NN E Ep—NcRe+y (Ml 5
y WA, BXMEEZRt FUEE 2 € B, #HXWE E P—PooE to (FRohEt 50K « ) . R
w s, BcERIESECkeR, WE NN (Hd o,y fl 2 F8 EEEICER, o, b FoR
%0

D) z+y=y+uz,

Q) z+(y+2)=(x+vy)+2z
Q) r+y=x+2%EFy=z,
4) a(x +y) = ax + ay,

(5) (a+b)x = azx + bx,

(6) a(bzr) = (ab)zx,

7 1-z=ux.

X, ES B Ml— I mas s gtk 2 m]. 5 W fefemE—oo R ——icfE ©
—ffREG c+ O =2, HER ax =bz (P z#0) #fa=0b; W, %R ar=ay (Hip
a#0) 285 =0y.

B,

—z=(-lz H z-y=z+(-y)

55 9-12 TUFrifiRRY (D) BYZS[E] B 1-10, [R]HHLE ) RS [ p 65, Ho ok 5 i 7o 2=k
H¥okE L.

Yoo Ay W, FFERE o 5y MBI NIEAN tr + (1 — )y WA TR ANNES, Hpbt 2
XIa] [0, 1] LR

ERVEIEC SR DI |



Bl #-= —wmeE=xn

GHRA G C EATIEEHTEPTRNLE, WK G Mg
% L1, T2,---,Tp ﬂ‘j[ﬂ%f‘é[‘mﬂgﬁ%7 )I_\”J%%jjjﬁ

n
T1 + Qo + -+ + QpTy = Z o5,
i=1
Ht o, 0, AERESERL, FRONICE @1, 22, - 2 IZRPEAL

B2 MESFRIZ it

W E 5 By WA ESSE, f(e) BEXT E L. BUET By PinET
FAMERETCEN «, y BA
flx+y) = flx)+ fy),

WFRSFT f(z) MR EXMERTTR « MRS A
ftz) = tf(x),

NIRRT f () ASFRHEY.

2.1, KA E
1° EXTE EWZzEp(r), WMESMERE 2,y e ER

plz+y) <ple)+ply) H plte) =tp(x) (¢ = 0),
2° JE T IEASE G C B (ARRMMERZEE L) BRI RIZE f(2), Az € G
5 2
N EAAEE ST B ERIMEFFRIZ R F (), 615
F(x)<p(z) (Vz € E) H F(z)=f(z)(Vz € G).
W AKX G#AE; Wlaoge E—G H2°H, Ma'eGMa"eGAH:
f@") = f@@') = f(@" = a') < p(a” — 2') = p[(a” + 20) + (—2' — 20)]

< p(2" + zo) + p(—2' — x0),

g187 (127> |}



Bl #-= —wmeE=xn

NI]
—p(=2" — o) — f(2') <p(a” + m0) — f(2").
RNl
m = sup [=p(—z — o) — f(x)] Fl M= inf[p(x +z0) — f()]

zeG
IR RECH. m < M. B2 m <ro < M B8 o, WXTHTA 2 € G

—p(=2 = w0) = () <70 < plx + m0) — f(2), (D

% eI
=z+try (v€G,tHE) ()

IFE TCE vy ARIES Go. BIR Go Ml—A & 25a). 4
o(y) = f(z) +tro, (3)

HooRy i Q) 36 Tz € E-G, FAy € Go AAME—IIEM (2) MR, ILIZE o(y)
1E Go EAME—TER L. 5 WETE Go ERIMEHSFRE, HAEG B5 f(2) EA. NHAE

e(y) <ply) (Vy € Go). 4)

WL, By TR @ B, AT 0 RS (1) L T A 2 FRDL (Rt > 03
t< O MRAIEW) , 1 tro < pla+txo) — f(x), th G) MRS @).

LRI, RSEA B — G RUFIL, $RIE LIRS £ (o) STEVCER, MAE a5
SULSIEIIZ G F (). L. =

. WAEENT B EZE p(r), WEMNER v,y e ER
plz+y) <ple) +ply) H  plte) =tp(x) (£ = 0),
WHFEAEE T B BRIz R F(z), 830G «c B4
F(z) < p().

Fo b, BWoao € EHFPAGicIa toy (Hb ¢ HERED) WA TRARNES. W G 1
WA S 8). FEHAS f(teg) = tp(xo), WIXHMER ¢t #A f(txe) < ptxg), HAE > 0 e
tp(zo) = p(tao), Tt < 0483 0 = p(0) < p(wo) +p(—x0), M p(xo) = —p(—m0), T tp(o) <
—tp(—x0) = p(tzo); THHATENHAAEEE 1 BT,
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B3 B Bl DS PR k)

NHEAGEER 15 ER S A LA A .

L % E e SCEER R 1B _ i Se(i A A eh g o (s) S, Hrb s Fom e SRR @ J7
] IR SR AaE B S, B MR 1) s ).

PR E REANICER = 2(s), K p(x) BfERIE

n

M(x;alaa27"'>an): sup —Zx(s—i—ak)
—co<s<+oo TV 4 —

IR M (2501, 00, ..., a) B FBRSE, H oq,as, . 0 HAEEARED. Z 0K p(x) WG 2 4
WA, |, BREH p(te) =tp(x) (t=>0) .

HIR, %% EWMANICE v = o(s) My = y(s) K e > 0, FEEARED ar,as, ..., ay Fl
B, Ba, ..., By 15

M(z;a1,an,...,0y) <plx) +c H M(y; 1,82, 8,) <ply) +e (%)

4%‘3:[2&[] az+6j (;H;‘EF‘Z: 1727"'7qu - 1727"‘)U) H@%ﬁ%&’ff%ﬁiz}ﬁr?ﬁu Y1725 -+ -5 Yuw s
A
Pz +y) < M@+ 571,72 Yuw) (6)

H.Z) %k
M<x+y§’717’727- .- a’Yuv) < M(I;a17a27' .. 7au) +M(y;/817/627' .- 7/87))' (7)

KHEK G 45 plz +y) <plx) +ply) +26, BT AEE, KU p(z +y) < p(z) +p(Y).

i, ZIE RS OREAAAERIZ K ().

A a(s)=1, Wp(z)=1Hp(-z)=-1, il F(z) < p(z) & Fz) = —F(-x)
F(z)=1.

#Frao(s) =20, Mp(—z) <0, MH F(r)=—F(—x) > —p(—x) Hl F(z) > 0.

BeAh, ZeR F(r) BT SHMERE so #A Flo(s + s0)] = Fla(s)]. FEE, £ y(s) =
(s +s9) —x(s) Har=(k—1)sg (k=1,2,...), WXIEAnA:

p(y) < M(y;0q,0,. .., ) = 1 sup  [x(s + nso) — z(s)],

N —co<s<+oo

WV

—p(—x) 1%

MM p(y) < 05 BT p(—y )<01E{F() ply) H F(y) = =F(-y) = —p(—y), # F(y) =
L, #ARES [ a(s) ds IEZE S{F[x(s)] + Flo ( s)} DU B 7
Xt B PR R 2 (s) %‘KTM&%#A%U , BERF AR (o o(s) M y(s) A B
RIMER BRI, a,b, 50 J%L) KL

g207 (1827 |}
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ﬂ)/ax + by(s /@ ck+b/ ) ds,
) >

<m/ Vds >0, % x(s) >0,

(3)/ x(s + so ds—/ (s)ds,
m)/ 1—sd&—/ (s) ds,

lds =1.

%LIE{%E: S (D)(5) PRz [ 2(s) ds THAT %L 2(s) 19 Riemann ~FH435 Riemann |1
432 1.

P, Xi4E4~ Riemann AJFREREL, %12 bR -5 %R AR

X} Lebesgue A FHR 4K, %Liu%Tﬁﬁimmhm%mﬂﬁﬁ%'%ﬁ MFA B % PR RS
P EaSE G 1A, HAEHARZ R f(r) & CHREL 2(s) € G 1) Lebesgue #1743, &3 1 HFAT]
Bk T TR B LI B U,ﬁ%ﬁ@f%zéﬁwthmﬂ—@nE%%E%
A4 (1)(5) HAMER Lebesgue AI MR 5% R G

2. B8 PR B JE ETE EAARNZE K, A Ao il A A, X K R ES A, 4
w(A) = [a(s)ds, Hrpra(s) HES A VFHESRE, Bl 1 5 &N E 23R i R4k, Wﬁ@?mﬂ

Xf K RPN EE A, BRI — 0 w(A), 8 FHI b AF B o K 60
£H) BOL:
(1) wW(A+ B) = w(A) + u(B), 3 AB = 2,
(2) u(A) =0,
() u(A) =u(B), H A= DB,
4) p(Ag) = 1.

AT (1)~(4) BIZ R w(A) N TFHEE A Y Jordan PN 54N EE 2 6], BRIBL, X454 Jordan
AN, 2z R S EATNEES.

YT Lebesgue AI4E, Frid iz kA B 5 EANTRY Lebesgue M A, (H5RHATIEIEM,
P T T

3. % E A ST [0, +oo] LR SHEA FeREL «(s) S RMEHMZEE X, X2
Al A5 (. i

;wEm@¢ﬁ%x:x@,ummﬁ%mnm1§j@+ammﬁﬁﬁMF@ﬁ,ﬁ¢

ay, Q. o AR BRIEZD. AMER IR E LT 28 lEﬂ E ERZ R p(z) 2B RIER. LA
5 lim o(s) ICH IR ORUEAFAERIZ R F(x), WAQR e
X B S5 A (), AT lim o(s), 6T AU (ol a(s) i y(s) 0 B
AT TERREL, a,b Al so > 0 %) oL
(1) Sli)rgo[aa:(s) + by(s)] = aslingo x(s) + bsliglo y(s),
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Bl #-= —wmeE=xn

(2) lim z(s) >0, 2 xz(s) >0,
(3) Tim (s + s) = lim (s),
M)E£1:L o

WAL (D)-(4) D92 lim () FEAT lim o(s) 5 Tim o(s) Z 1. B, 4 40H R LT
BIRAELER, W2 limo(s) TR

4. & {& ) MAEEA T, LEIXE] (0, +o0) L PR EE LREL 2(s): H¥n—1<s<n
Fon=12 0, as) = &. WM a(s) FRIEF 3 P80 B 6. & lim ¢, = lim a(s), Hof
lim () A 3 ORI

AHERATIEA (6.}, MTRT L lim €, W00 PRI (300 {62} B {n,) WiEEA
FFH), a Fb RE) WoT:
(1) lim (a&, + bn,) = a lim &, + b lim n,,
@) Tim €, >0, FRFH =12 A& >0,
(3) Tim &y = lim €,
M)EglerHm

b (1)) AW IOVZER fim &, (AT lim ¢, 5 Fm ¢, 2. Bk, AHEEAE07
5, GZESTORIE GEMELT) A
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o5
(F) B[]

BT G B
B B 5t s (D) B R, FLR TS0 (Jrb o,y ) B WIER, by h HEO:

1% (z,y) = (z —y,0),
20 hmn—wo hn =0 éﬂ%;é\ hmn—>oo hnx =0 X‘TF)]"%AJZ bﬁja
3 hmn—wo Tn = © %/E\ 11mn—>oo hxn =0 X‘Tﬁj]tﬁh }:&j

WA 10 = 3° (yzs[|) B ARl (F) 2025 m). 515 §7 55 9-12 TUFr4 241 (D) BU%s[a)fi 1-10,
Sy WLIR] R 2 (F) Bl as(a],
25 10 — 30 ST BPZE S AR BRI TR 81 o
a) Y4 lim, ooz, =2 Hlim, sy, =y B, A lim, ooo(xn +yn) =2+ 9.
L b, HFETEEEA

(T + Yn,x +y) = (T +yn —2—y,0)
S(@n—2+Yn =YY —Y) + (Yn — ¥, 0)
= (2, —2,0) + (Y — ¥, 0) = (zn, ) + (Yn, V).

b) % lim, o0 hyy = h, W lim,_o hpx = ha, To& x € E FA].
H5L b, B (haa,hz) = ((h, — h)x, ©).
AT I, B4~ (F) ZUas[a) [EE (G) B4 ). Bk, 4 E ik (F) BUSS[E)y, 55— F ) fr
A PRATHIR AT
Ak, (F) Bipsasa e e, WA EE v,y e E, Bllha+ (1 —h)y (P 0<h <)
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WICREGRUT o My L.

TE (F) 7506 B A LRG3k K (W6 13 10), By IS oK (GESCILAE 21 1T) thd—2k.

Beh#0, WHT Ulz) = he MEESR E 25 SRS, H5 WM&, 4. Joabi
WAL B, B TUN4E . Borel HIMAE S BRI R R ZEBL AL A

P, TR (F) ZUSRIAGE AT, a5 §2 AR 2 (59 22 1) B 23 TUAYTEIL
APARAR E P

P 3.1, B By (F) U=S0], MAELAe Borel RIMIAYLIE T30 H C EXE T 49, MbssT E.

B2 FREET

BUERTE E AE (F) U250 £ b BUETFFESN (F) 245500 By PagimiEs1
XFHRAT, SH—FER 3. 4, 5. 6 SR, JEAh, BRI R AMERE h #A U(ha) = hU (x)
HET Ulx) NFRE T, WA

P 3.2, BT ET TR,
HEW). W1 Un) AR T BAAHMEE « € B RALEAME r #04 U(re) = rU(2). 45 {ra} N
BT h AR, W im0 raz = ha. AT Uz) ESMEATG

U(hz) = lim U(r,z) = lim r,U(x) = hU(x);

n—oo n—oo

ST Ulz) 855257 R0. O

B3N CRBE LM T

MR, g
2] = (z,©).

SR EE 2,y € EAA A RA:

10 ('Tay) = |l‘—y’,

20 O] =0; x+#0 5|z >0,
30 | — ] = x|,

4 x| = |yl < v+ y| < ||+ |yl

5 lim z, =z 2% lim |2,] = |2|.
n—oo n—0o0
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%€ B HIiEI {zn}, A6 limyoee 3000 @ = o, WIFREL D007, o BT I o, B0FK 2 4%
PR e z = 307, 2
GBI SGRBL A AR

o0

[e.o]
6" 1= sz Zer|z| < Z | ;.
i=1 '

=1

b, WMERE e >0, fFAAEn 15 [z - D00 | <e, TH2

n n
2wl <+ il
=1 =1

lz] < e+

i e AR, W [of < 2205 il

T EGHD il W, WD x ST TR,
i=1 =1

FELE, Wsn =D @ p<q, W

q

>

1=p+1

q
< Z |l

i=p+1

|8p — 8q| =

5]lia limp—oc |8p — sql = 0. AT D252 @i RS HITCRAIPEL.
2, SRS R E R
B 3.3 LME TR AR —N, BEA%T L.

UEW]. B0 E B ERIEMER T Ur) RIRFIR H C By J&T58 4. & ok
XSHEREe > 0, f71En > 0 (30U (v) S T Bk 2| < e BB EIFERy| <. (1

Jolt, 5E € > 0, I ERE n, DA G 0B « = na' 14E, b /] < 55 DA H, 12 G,
% U(x) g, BBy = Uz) (Hid o € G,) (55 WHEBLES o, WA lim, o 2o = ©;
AL L RE n (75 2o < 5, Bla € G, i3 E= 30 Gy Jo H = 00 H,.

BLH BERE M, WA H, IR 3% Ky Py G m BB ST H, HFER.

HESE B, DA Sy il Lo RRERIIEER Ko AT Hi. $SiE, y € Ky, )
< =m, B noy € Ky, B

1
oY — n—0y1

‘?J - nioyl

1

Inoy — 1| = <ng ly — —y1| < mi;
no
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B WAFHE R T € Hp M43 limy, o0 T = noy, B lim, oo 727, =y, I 275 € Hy, Wy € H.
W K3 B ys € Hy Fuls. W8T Ky WATEIFER. WM ys —y (Hpy € Hy) WS ETT
BR ly| < 7 RS S ys =Ulxs), y=Ulz) (K as,0eGy), WAEH

g — x| < o]+ x| <e H U(rs—2x)=y3—y.

XHFLIER THFER || < & BRI SEEESTTER |y < 1.

M e =5 (0=1,2,...) . HER, FAEELRS n @B 2] < & WBRINSFELTIFER
ly| < miy HEIRTTE lim; oo i = 0. N EAEE XA 55 {yn} A1 {zn} TR, B |yl <n=m
H.:

a) y1 A Ey PR vy — | < WAEREAL, o0 N E R U(ry) =y H 2| < e A
b) Y N EL R |y — Sy vkl < Ny WAEELS, 2, R E R Ur,) = yo H |2,] < 20 1

> Y=y )
n=1

HJ zn| <& =5,

3 Jral < 2% 3)
n=1 n=1
HY 70 RN D00 wn WS 18 o SHIRGEUWA. th (3) S 6° 1% |2] <&, HH (2) BZetht:
Ux) = ZU(xn) = Zyn =y
n=1 n=1

TR (1) FHE.
BFMALE y € By A limooo y = O, BUFTEEREOn (043 [Ly] < n, TRATHE] o (67
U(z) =Ly, M\ii Unz) =y. htis H = By, FFEEHL58. 0O

T n

B 34, MR T Ur) B WA By, WRE By AERIRECT yo = Ulwo) RIS {yn},
15 B HET o MRS {zn} 3 Ulx,) =y (n=1,2,...) .

UEWL. % {en} HET 0 WIEED). AT Uz) AEME T, ALEEH 3 UM E i (1);
RN 0= 1,2, ..., JFER |2] < e IR ETFER |y| < .
HUE RE mo (X ITAR m > mo, RERX [ym — ol < nn BOR—A n B HXFEE R
W2 Y # yo I m, By RIXREEPRRRE. &5, &L om W
a) Am < my, 2 Ty HHETTE U(Tm) = ym RAERES;
b) #m > mg H ym # Yo, 2 tm R —TREIFER |2 — 20| < &5, TR
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C) %m>moﬂym:y07 /7‘\l’m:l’0.

e LA {an} —— Gy Bl L e FREE L. O
B 3.5, MR TR B —— 3l By, AR ] e DU S
BEEEE It e B 4 15
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D H, D), Mkl )15 (2, 2") < 50(Hpor), IMT 6(Hy) < 50(Hn1), TH2 0(Hy) < 5ir0(H).
F—HTH, H Q)X Hy PR 2/, o FAARELL (2, 2") < (2, 21) + (2", 21) = (21,22), #K
6(Hy) < (z1,22), M 6(H,) < gir (w1, 22), IS (4).

HILATAL, 6 H, AR (FEE) B — L ZREFRA R 21, 2o .
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TRR
f(X)=X(z) X XeT (54)

IR AL f € En
PAM Az X € IRy Lifif, & f=U(x).  CHMEHH N - || < |fI < M- |z|5 K
Bz SR U @ I rERy, Mg 2ertny, HinzsRrg.
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B, A {an} WEAIE (52), B (54), & fu(X) = X(20), 15 1imy, o0 lim o0 | £ (X5)| = 0.
HI%5 219 TUER 5, XZEFH {f.} BT 0. Wizl v = U '(f) BEWEMWH v, = U '(f.),
HIER 3 (55 IX 2 §5), 45 143 71, 54 {x,} BT o.

] 2SR BRI 4% S b B 1. IR O

B A8 ¥ E hy (B) BUAS(R], HTEECRE A AT {2} FIRECT ©, B H I 2R
rE Xel
lim X(z,) =0 (55)

Horpr T i R PEJ5T 1° 0 2° Hg Sz AR A

UEW]. doe s E S, S e . SRR e, Rl (disg 2R 6) LM (55) 25 (52).
RS, FAET A {2, AT HEZ K751 { X0} (675

lim |X;(2,)] >a>0 % k=1,2,... (56)
71— 00

o, HABRSAR G TR s A, eSS TRz R Xo € D T4 { X}, A (56) %f
i k=12 6 [Xo(zn,)| = a>0, 555 FE. L5 [
H1 I ST 1 E B ) HE ) T 41 P

SR A9, G E AR R ESE Q R R SELLR BT A {x,}, {2n} BT © MFEER2

lim z,(q) =0 XA q€Q.

n—oo

IERA E B 7 51, PA B id@ UfE Q ERystiE éﬁz i), TtE XAE E BRI X (o) = 2(q)
(Hze EHqgeQ) WITALMEIZER X MES. BRNIE X el H |X| =1, HAEGE
T i e e B 7 ) AR

TERE A0, H5HE, g 2 8 S RIS 3 AEH AKX ] | (BUEJ B b)) AYTELE 80751 55 sk
AN

B AL s E] (M) R BT {0} BT ©, B HLIRIN FR PR X A

1
/]ai(t)|dt:1 Hift i=1,2,...
0

/01 ;(t)n(t) dt' ~0.

R EUTPA {ci(t)} H

lim lim

n—00 1—00
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UERHHIEE 222 TURgEHE 6 A3, DA TdE e (M) B dn
1
X(x)—/m( t)ydt FHr /\a )dt =1
0

MIRTA Ltz e X IERA.
TN X el |X| =1, B v e (M), fAAewesmt

/ﬁa|a_1ﬁA/’ m>wm
R a(t).

I AHRAERNA E B P E N = 3

TR A2, RS {2, ) (2, = {€™)) 1250 (m) TR SIRET 0, 8 H A S hR
SHFA SRS (ki) A
lim lim |§,C )| = 0.

n—00 1—00

WA H1 26 222 TR E B 6 154, DA T IcIEan
XJ(I):§J ;H\:EF' x:{@}e (m) H]:LQ,
Mz ek P81 { X}

FRXt g =12, F |X;| =1, HWINHMEA © € (m) 777E J (15 | X; ()] > 5|l Bt
N =

[
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Hr

51

§ 3. MR BUT I {2, (1)} WEWCSCT BREL (1) BF, 24 limas o, (t) = x(t).

§5 K@M AR v, (1) BARAG R HIFH {2, (1)} AbAENSL, MHEANE A 22
BRET (t), ARPR lim, o0 fab z,(t)da(t) WIEFE (2 F. Riesz, Sur le théoréme de M. Egoroff et sur les
opérations fonctionnelles linéaires, Acta Szeged 1 (1922), p. 18-26) .

§ 6. M. Lebesgue ZFHM) 7 —iEB] I, M. H. Hahn, Uber Folgen linearer Operationen, Monatshefte
f. Math. u. Phys. 32 (1922), p. 1-88.

§ 7. 25 (S) FICE 2 5 y MBI A
(2, y) = inflw +mE(|z(t) - y(t)] > w)] ()

SE X WA B B IESCPRY B RSEGY (ISR 9 1) .
KA, 7 (), i

1
(@9) =, dnf |+ 15, 16 = e

M 10 T 2. PR R ER (S0 M. Fréchet, Les espaces abstraits, Paris 1928, p. 82 et 92) .

ok, #EBI1,3,5,7, 8 F1 10 Hr, WIS BRECE X T H—MRagES L. flan, #E55 11 10
Bil 5 ofr, AIREREUE L TAER B EE & (D) BRI fRfe—1EE, HRTH A ES R, MMM,
—EUELL R AL

FrEe i 2w (D) B EIGF, WT M. H. Hahn Fil M. Fréchet 1) iR Z4E; X T
W, FRAEAS = M. J. Schauder 15 PA N8 X% B 258 1 Zur Theorie stetiger Abbildungen in
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Funktionalrdumen 1 Bemerkungen zu meiner Arbeit..., Math. Zeitschr. 26 (1927), p. 47-65 et 417-431.
HAREAS R R BT 40 -
1. AR ECETE] (Q), HIERDY (2, y) = max_cocictoo |2(E) — y(t)]-
12. 750 (HP) (Hrpp>1), g PR s>+ <1 EEARIS%N (RULTARHES%) T
R R TG BRI . b i B R A5

- (// 2(5,8) — y(s, )P ds dt) ’
s24+12<1
2.

13. =5JH] (R), HiE T [0,1] FHA 54T Riemann A ER &40 ey ek B, R AR
(z,y) = maxogi<1 |2(t) — y(t)|. X [0, 1] FJLPAAA EAARTINREL 2(1), 105 max 2(t) Fonlifsg
2(t) < w JLTPARAE ST WO ARSEEL w 1) R A

B 11 1 12 WF G. Ascoli, Sugli spazi lineari metrici e le loro varieta lineari, Annali di Matematica
X (1932), p. 33-81; 5l 13 JLF M. W. Orlicz, Beitrdge zur Theorie der Orthogonalentwicklungen, Studia
Mathematica I (1929), p. 1-39 et 241-255.

A, M. Orlicz 3848 i —2 &) (LP) (Hrp > 1) W5, Habzsm S eiairsat
[Fi) 4 5.

E%%i%W)%ﬁX?é%iﬁui%&@ﬁi%%PWNﬂOZMWL?mm%MﬁZ
0, 3% limy_y 400 =M (u) = +00, PAK 4° lim, 4o e )M(Qu) < +o0.

W N(v) AT K FRE KT AREE v FREC v > 0B N(v) = maxocyco[uv —
M(u)], 24 v <0/ N(v) = N(—v).

BORE, BT SCT [0,1) EHARBUY [) Mlx(t)] dt fEAEr i « () #AUKSE ST (0), HLLAKE

/A

(x,y)zsup/ol[éﬂ(t)—y( t)dt  FHrp /N

FA B 58 £ 114 BE s T )
R, M (u ):zﬁ<1_i> ulp (Fp>1) B, B N(@w) =vit H

y) = ( [ et —y<t>|p)”,
B as[E] (O) IS (L®) FH .
B M () 15 SR Tim o 57k M (20) < +oo fUEE AP 4° TIRIUEE N (o) 95 3, SRS
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TEASREL D02, M (&) WS S5 91 {60} Il s =5 TH) (o), BCRARE A
(x,y) = Sup Z(Sn - nn)wn /E\:EP Tr = {gn}7 Yy = {nn} H ZN(wn) <1,
n=1 n=1

WA B —ANTE R I BE RS ], 250 (19)) (b p > 1) BB MEEG (20 W. Orlicz, Uber eine gewisse
Klasse von Riumen vom Typus (B), Bull. de I’Acad. Polonaise des Sc. et des Lettres, Février 1932) .

G TFREL, 2E 1-13. (0) Al (o) AR S RN Wik—4: Hidg— iR TR = Toat
HE ).

§8. #5[H] 1,2, 5-10 PA K 12, &4 M. W. Orlicz f%5[8] (O) 1 (o), #fxnl 3. Mk, =58 3,
4, 11 F 13 EAT 5, RE BN SHR SR EEGEN . et MaE, #/NT s
GE ) S AR 2 ToAL BB Y.

§ 9. 1E 41 M. K. Kuratowski fir$gtH ), #—1> Borel W35 ——HiR5 v] 73 E R 25 (0] B AR 40
JERAS[E] By, NGRS L Baire 200F. UEWIELT 56 17 DUE B 7 MA@ B : W liE LTSS
] B b BT BB =S By hpizda U(x) 2 Baire 5504, T H RFxHE N H4E Gi C B,
WE U(r) € Gy JtE = € EMIRIES G %)L Baire 554 (I, C. Kuratowski, La propriété de Baire
dans les espaces métriques, Fundamenta Mathematicae XVI (1930), p. 390-394) .

B

§ 1. X T RHAENFRN (F) B2 (G) B e fl— il M ef B EX T e
SIS R RE R M —FF LR R ) B A2 B N 24 BRI 4 B R A I E 5 2 N
EEAY.

Fi A FE a3 [E) 1-13, (0) Fil (o) anfr~i L, #ii2 (G) B[] AR A B R s
bR BB B . BT X S s R AR 2 BT DL R AY, B p E R s R vl A2 ey (AR ER:
r+y=y+x).

HiAth (G) B[] o1l 1-A -

14. KEFE 250 Q B B S0 FTA WAk s 25 18], 4RI o 5 y B A (2, y) =
sup(z(q), y(q)) + sup(z~(q), y(q)) & X, HIMIEPRAR A 3E # A A B A

15. (7T EEE 2SR R Y BRI R B B ) T A S5 R AR Wb s 25 0], HERE & 5 hngs g S IR] wif—131.

16. & LT EE2SE Q FHBUE TN 1 R BV ITA RE B 23 8] (38 0] DUR X 24 bR
BORTESEH S —BOES), U 2 5 y IEB AR (2, y) = sup,eo |2(q) —y(9)| L, H
TN Ay 308 5 1) bR T T
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17. HIRBERS| A ) —— A iy 25 Ta), HERN

1 lz(n ( )+ 127 (n) =y~ (n)]
22 1+\w —ym)| + |27t (n) —y~H(n)|

(,E\EP ilf( ) SR n A x SFRFRIR) , IRRBEARA S R A
AR (G) M= H) B, 45 EWICRFS {v. ) W8, WA

plgm( —12,,0)=0. ()
q—00

(LI AN T S ok 2614 (1) /2405 5 2t & 17 S W S
FAEE SR E P IcRIINERE XN B T e ML 2 2 A8 1 F 1
A (D) HEFA) {2a} WST B PIHEITTR A R ARIEZS ] B 5868 Al M AEREN £ h2
A S5 E RSN 7 — &, (A (G) %5 [H). M. D. van Dantzig UER] 71EF IR E
s P DURAS (B NG OB S anitl s ey = n] AR BN SR i) SF AR [, BRI X —Y) 2z € E
WA (r,y) = (v + 2,y + 2) BERE (S0 D. van Dantzig, Einige Sdtze iiber topologische Gruppen,
Jahresber. d. Deutsch Math. Ver. 41, 1932) .

(G) Bz & LA I SCHR ra @ L Ly - S. Banach, Uber metrische Gruppen, Studia Math-
ematica III (1931), p. 101-113; 552 UL F. Leja, Sur la notion de groupe abstrait topologique, Fundamenta
Mathematicae X (1927), p. 37-44.

§2. Z5[H) 1-10 (5|5 §7, 55 9-12 1) PASGX HLE WZs[E] 11-13, (O) F1 (o) (D5 227-228 11)
HR I T

§ 3. BREH 24 TUET S 4h, AT ER: RS B g, # {Un(v)} HEMEZETFY], Wi
FPOA FUN R 2R S — A, AT E.

§4. i B FRIERENG: ) B, 5 {Uyq(x)} AEMZ RGE S, fifSxT £ ICERr

G {zp} A limy_o0 [Up,g(2p)] = +00 XA p B, TR limg_ oo |Upg(2)] = 400 (X p=1,2,...)
WATE © € ESHEATR TS 4, mHAMER T 5 —4.

FIAIERE, MfRig=s(E) E Al oper, SH=2rw B 3-7 (55 38-42 1) X (G) BYU=s[H] £ Al By
W57 (0 S. Banach, 1. c., Stud. Math. 111, p. 101-113) . 25 41 TiEH 5 255 23 T E 3 4 FI5E 228
TR ELHEEAEIS. (B B vl e AR PERY s AATTRIIE 2 BE 3-7 SRR i HEE R (G) A%
[EIREN v

HAREFENE, WA (G) BUZSE] E 2 M

() 2hE ——HRF E 228 (G) BU2s[8] By &R y = U(z), Wiai o = U\ (y) 2%k
).
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M#

(8) &7 Bl E 5 (G) BRI — R (v,y)", 45 limye 70 = 20 20

A
[&

lim (z,,,z9)" =0,
n—oo

W S Z TREK.
ORI, AN AE X LEME TR 5 S BT B A0SR 229 0061 16 FPRYBRECEE £ (24 Q BOEN 1 1Y
ST )

4

§ 1. 0 A] DA SR AR ) as ] - e oo s AR DASR DASE SR, i8] DASASEZL, T L H 1B
AT 1)-7). XSS R T A 2V T BRIE DA ) 2 i — R s S AT sR A A
— W & A (SN L. Fantappié, I funzionali analitici, Citta di Castello 1930) . $UKE S —%5 4 [
R —HIE.

mEASE E P iES H F708 £ 19 Hamel 3&, WIER E WA 0K o #2 H hocRME A
£, M H PEAILE « 2 H P HMTTENLA LS. G mE25EEE Hamel 2, HEATHHSE
a0

§2. FAWRESHNMESE E PAE LT B ERIREAZR . SRz K.

§3. R—w s (WA 34 171 4.) LRI XTHAEE N WRAT4 S, wgE—MNE msS,
75 HymS > 0, 2) WARAZHEA Sy il So 45 m(S1 + S2) = mSy +mSa, 3) 24 S, ~ Sp i} mS; =mS,,
PAS 4)mN = 1.

T R AE D-4) I EEGRr, TE4n an +b (Hn
Ly I RBONEGI R 0. R A1 D-4) M EEAR B 5
PALHEIAT IR SR A5 At A2

=1,2,..., a M0 REE) MEAEIIER
S (MEEAE ) —2 EER

P

§ 1. T (F) BISEIAE X, 2 M. Fréchet, Les espaces abstraits topologiquement affines, Acta
Math. 47 (1926), p. 25-52.

BAK, 5 227-228 TUE LAENE] 11-13. (0) 1 (o) W2 (F) L.

M. S. Mazur 4 {44~ (F) 423 [a]5 2 4

# lim z, = x, hm Yn =¥, hmh =h, hmk =k, I hm(h Tn + knyn) = ha + ky. (1)

n—oo

) ANHITEAE 58 A B R 26 1F (1) BB RS m v, R R A RS AU i #5:2 (F) 2
5[]
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§ 3. 57 38-43 GURYE P 3-9 X R A1 (1) PN S PFRAE R RE R ) s e) B A ARA R

) # lim;qo:gg(xp —xy) =0, WFAETTE © € E 15 lim,, o0 x, = x. M. Mazur A0 ¥fJ5—
KRR 0] B 5t T ERE 3-5 X1 (B) ZUZS R R Rk, 20l M. J. Schauder [FJ¥Eid
Uber die Umkehrung linearer stetiger Funktionaloperationen, Studia Math. 1I (1930), p. 1-6.

W% 1 (F) 256 B PIE e G C B BHAE 4 B0 © —y € G PE E A ITE
z My FAR—EB5, WAG8] B A— A0 . AT e SIS E Rt i 4
B B Je (F) U5 ], B4% 00 R4t (Hoh X,Y, Z 308 B iYoeR) FEH e SCHE sl A s o -

19(X,Y) =inf(z,y) (re X HyeY),

XX+Y ZE RSN +y (Kb reX HyeY) BTRmik, 2,

304X 2 B v E A tr (Jih 2 € X)) HInRMIRA Y.

1% E AR W TR FEAE Teorja operacyj, Tom 1, Warszawa 1931, p. 47-49 (J>4230); BHS L
F. Hausdorff, Zur Theorie der linearen metrischen Rdume, Journ. f. reine u. angew. Math. 167 (1932), p.
294-311.

B e Bl DA - e T (F) 2U%50R]) B F AT R (F) Z4AY25TE]) By FHRYZR
YWsB U, % E 4y, WU BR5EE Borel I, SRTH, MAMLIEMRE B W32 e A Bk,

§ 4. VAN BRI BB ) 75— D7 VA 10 R SR 2% [0 L f 1 -

S. Mazurkiewicz, Sur les fonctions non dérivables, Studia Math. III (1931), p. 92-94,

S. Mazurkiewicz, Sur l’intégrale fot f(mH)Jrf(x;t)*zf(x) % I b, p. 114-118,

S. Banach, Uber die Bairesche Kategorie gewisser Funktionenmengen, [7_I-, p. 173-179,

H. Auerbach et S. Banach, Uber die Héldersche Bedingung, [ I, p. 180-184,

S. Kaczmarz, Integrale vom Dinischen Typus, |6 I, p. 189-199.

§ 5. ST IISTERSN R )R A AR R ] LT AR YIS :

S. Banach, Sur certains ensembles de fonctions conduisant aux équations partielles du second ordre,
Math. Zeitschr. 27 (1927), p. 68-75,

W. Orlicz, Zur Theorie der Differentialgleichung Z—z = f(z,y), Bull. de I’Acad. Polon. des Sc. et des
Lett., Février 1932.

§7. LELHEME G C (s), WEAILR 20 € (5)\ G, FFAEEXT (s) EMAMZ R f(2) (FT
X—Ylz e GA flx)=0H f(z) =1.

551 UEM 12405 HEXT (s) EMEMEERREEAT (s) F, WERHLE.

LK

§ 1. JRATE ) 25 1) g ML N. Wiener S7 T FALTLF A — I I0F5E, WEEAE Limit in terms of
continuous transformation, Bull. de la Soc. math. de France 150 (1922), p. 124-134.
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55 227-228 g LY A3[E] 11-13. (O) F1 (o) #i (B) BUfY. AHSL, 45 10 Bl 2 Hrgas(a) (s) (IF
LA 50-52 71) A2 (B) 2, T FLIEA M. S. Mazur FPERHE, ‘EEEAR ST (B) 2423 |q] A IE.

§ 2 A1 § 3. X} (F) B =5[] B 0] DAEESE Q0 S PR S8 o 1 -

() g E LT R G C B FMEIEZR (), FAREXT B FAYEZE F(x) (5}
—Plz € GH F(r) = f().

B) FERIFEZRATETS, £ G ik, WAz € E\G, fAEE T B PPz IR F(z)
#1415 F(xo) # 0, {EX—Pz € G F(z) = 0.

SRIM , XN —E SIT g (F) BU2510). Filan, & SCFa50E (S) LA Lz s EhE

EWA (B) BUAS[] Bl By DASGE LCTEPESE G ¢ B EHFBHSA T By hrg4etzE® Ule),

%ﬁﬁ%ﬂﬁ?%@ﬁ‘él\k G IR EBA £, WREAEENT £ L. BT B P HXP 2z e G
W V(z) =Ux) FEHEE V().

W By RN, Ur) B RETRER), (HEIEIIL, &8 Ve = |U|q B RETEHE:

%
&

§ 4. 55 72 TURIAAE 10 — 30 WA N A SRR -

DX >n (n=1,2,...) H a,; =0,

DX =12, 3 |yl = |fl.

M. Orlicz %3] (O) Hl (o) (S5 227-228 §1) &bz ik i) — OB A iy 5 [k 3 A v
S BI, E FA (0) EREANRIEZE f(x) B f(z) = [y e()alt)dt, Hd at) R
Jo N(ka(t)) dt REHANTF 0OF 12 & ﬁfﬁﬁ #

#i M. F. Riesz, i& T (C)J:EI’J%@{ZI_I = [} af ) (Herh g(t) A FAL 22 ek ) 18
TR E R R g (1) #4222 g(0) = 9(0), 9(1) g(1 ) EXJ‘O <t <1HG() = limy 0 g(t+h).

§ 6. =)L, F. Riesz, Sur [ ’approximation des fonctions continues et des fonctions sommables, Bull. of
the Calcutta Math. Soc. XX (1928/29), p. 55-58.

§ 8. 2 Il F. Riesz B3 1E Les systémes d’équations linéaires a une infinité d’inconnues, Paris 1913.

Shn

§ 1. 5579 VUEH 3 S JEHERE L MEZE T {U,(x)} BIRELESE Q B2, 78
—MIF T, Q2—1 F, %

TEMIA TR A, 20 M. Mazur £ L. Sternbach FriERH), 27 {U,(2)} 22k o8 750 H S S
R QAZMN, W Q PHAESITH {a:} Al vo € BN\ Q 5 lim; 0 2, = 1o HXEFH {U,(:)}
AR BIENEIR TS FEXERMT Q A Gy 4. X SERRA T 8| — i E, Hrb
{Un(2)} REMZHITY), HEIREEAT R (B) B4 EW R RrgasE £y e
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() XGNPI {yn} (K y, € By Holyal = 1% 0 = 1,2,...) , fFEED {t.} M558
> et tnyn KRB HER > I FE RO 5 A 5t

2SI () AR AT BRYE (B) 225 [JER B A PER (7).

P M. S. Mazur FIFRAYIL[ETEIE, BRI E nl#E—200E0h : EH BT, £6 Q A2
Gso 6. VBNV, WHEH AN E B B Ts54E (B) M) B AU E— g, B2 Fos BEAN
72 Gso % M. S. Mazur Fl L. Sternbach #F—2PUERAS XA S E M 5N &R, BN Fs &£
HiE Fs 85 Gs /WA IS RN Gs EAEEPAZ AR,

TEHLLE (B) S0 PR AR Foso SEEANE Fos SRMZNESERIAAAENE. Too54E (B) AU
HUE T BAETEX R SE AT AR R0 ). R FIE (F) SRR 6 & 8 T30 5 Baire 2RHY4k
PESE, BRI (B) AT et 5, B0 /2 Baire S5HECR @ ATAR M A 4R, B Too5 4k (F) U
[FJHR £ & AN 2 Baire SR MR

XY ) 5 A S PR E S SRS R RA IR, I B R By Ol (F) s R), R ST AR
G C E _FHBEEALT By gk Borel nJMIET- U(x) #ia55 23 TUEPE 4 2 &N, R, HHEEG
G AN, 28 Ur) TR ARESL: RATAEXFER ST, Hd G /2 Borel \JlIE, 28 U(x) &
55—3¢ Baire [H]WTY; (HILATAFIHE T Z 15 AT AR TS Baire 281, [AlME, WORMNEEZR Ur) 2%
AP 2 Baire 25/ A1 & Borel HJlIRY.

X2tz B R s BT R S B W itz . % E L By Ol (F) BUZs R, #EEsR y =
Ulz) ——H¥F E B HHE G C By, WHEE o = U (y) 56 41 TOEH 5 218, A
M, & Gi AWy, 28 U nREARES:, (HF2S[a] E v4), BEsg Borel n[I). B4, 24
E = By = (L?) B}, %858 252 Baire /).

§ 3. 25 151 jU5 [ BHANERE 8 WL T M. F. Riesz FJ¥EIC Le., p. 151, 255 F thE #i 8 1) P2
WL AN, EBE 8 IHEA N - BN S MEH R BBk (F) U A HRYE: Ko E

§4. 55 85 W xT (LM) WEHELE r = 1 IETE K H M. H. Lebesgue (i, Annales de Toulouse,
1909) .

§ 6. T A X SE - 2 I Y.

§ 7. XN THERE (A) YA AFRHIERN, #Fan =0% i<k Hoap #04i=Fk X% k>0,
Cesaro ¥k C), #il Buler ¥ E), HR2XFER). $8 M. S. Mazur (l.c., Stud. Math. II, p. 40-50), J5& 253
).

Vv

I ANABE Y T79A A ARSI, 56 95 TUEH 11 32 /58 T

5595 TUEHL 12 AlAMSEANR - A 05IR AR BRIERY . TR, LR A AR R
PR T A BIPRIE I A ST [ —4, A 258384

KT EST T2 E C (m) 1S 6] E&z s —HoeAm e (ILEE 72 50) RH,
BN f(x) SlhRETTE ARRIR) SRR —2, RIFAERRE (A) (1% B R FP8 H0 Y
TR TIERRANT f(2). SR, 25 B AR o), @B ARG Hik—4, 41 M. S. Mazur
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FOER RN, M W REAFAELRMEZ P { fo(2)} SIBCATRIEZ R f(2), HXHEAn =12,
folz) FHE LT EAGEN R SORBR—2, M0 f(z) 208 X 1E .

£y

§ 1. LB WML S ST M. D. Hilbert A1 M. F. Riesz, b1t 2 Fc etk H H & A.

#i M. S. Mazur F93EIE, AU ER: B {Un(z)} 22T (B) B% 0 £ L&t EEszi
751, flERHEEA ¢ € B A lim, o Up(z) = 2, WES G C E BN FTEELIR {U(2)} £ G L
— B PR 96 TUERE 1, HAXMHEHE TN B2, Ridk, SEE1F401 (B)
AZS[A] B #A ZAERBET ], AT R i 19

XT G C E BYEHREE, BZ I A. Kolmogoroff, Uber Kompaktheit der Funktionenmengen bei
der Konvergenz im Mittel, Gottinger Nachrichten 1931, p. 60-63.

§ 2. T A iX LE R 2 AT

§ 3. BB AR & R AEFR AT Sur les fonctionnelles linéaires 11, Studia Mathematica I (1929),
p. 223-239 PERASEE—RAVERGTIAR, ZEICBAE 2 100 TUEH 3. 55 100 JUERE 4 1k
BHZR LT M. J. Schauder (#3332 Uber lineare vollstetige Funktionaloperationen, Studia Mathematica 11
(1930), p. 183-196.

EL8 TE

§ 1. M. W. Orlicz W£E, Xt555e s sIa] £, 285 107 SUE 2 n] AE—2 g mite, RIZ(2) it
XA v € B

WAL % (o}, {fi} Bk sedetty, WERA (o} A {f} AR (E XILES 42 TR S8
BU) . ATRATE MG AT 408y (B) 2% ] A e e 4 OE RS 2

WIEAZ 2 {as}, {fi} FRABIERY, 3R o) = |fi| = 1% i = 1,2,... W57, # M. H. Auerbach
YRR, A HRLE (B) B s b AR TS A BOE S R SR, MR AR T4 (B) A2
RSN, EEBEATEH AR BRI (2] = 13X = 1,2, H lim; o0 | fi] < 00 HY5ESRT
BUEAZ £

§ 2. i EARTEREAIAEER 108 BUERE S R RB a1 {z:(t)} Al {wi (1)} e R

§3. WFEH Haar Z2A4 % (L®) (Hdrp > 1) st I M. J. Schauder #4312 Eine
Eigenschaft des Haarschen Orthogonalsystems, Math. Zeitschr. 28 (1928), p. 317-320.

ATLLIER: % (B) V25T B R IE v (o), BRIEA o € BARTFLE—$09) {t.} (i
5 {5t b ST 0, WIFEA () WL B 2.

Z5[6) (CW) (RE 1L THI7) X p=1.2,.. #AHE: ARMAKER 12 06 10 #2355 2 6
FAAER:. WAMES I N SE PR ARE: HEXTETFI<s <1, 0<t <1 FHAA®ES
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— B R P SE R R 2 (s, t) MRS, Hp e Sl O =UE 3, kb 25

il = gma (s, )] + max [ (s,6)] + max [1(s, 1)

0<t<1 0<t<1 0<t<1

%

BsfiF i §8 45 185 TUASTIAERE 9, WIS (B) AT B WEAERLA U T e
% By C (C) WIEAEEE. R, T T ARHIE XA T 40 o595 48 (B) LS BI§, B5 (L?)
R, HHAGALMEE TR AR RidEish, ST (B) B2 M# & — > BA 51

TG U L] T4
FEHOM S IR T AR (F) B2 ATE— Ay 31 A 422504 (s) b, BLBHI 20 {2,)
ity Hoho— {ey He = T
2516 () A ERTEE: R R P AE R B P B — SO

SN

§4 H1§ 5. 45 M. S. Mazur [3EIC, 55 123-124 W@ 2-4 X (F) H=shi) B WAGLL, HfeE
2 A3 A Q0) B HCZ K FS { fu () ) AEHE— B3RP X — 45

§ 6. 1Z B SICSLIY A5 R M. H. Hahn 32518 () 45, i M. F. Riesz %f=z3fa) (1%)) (Hrp > 1
7.

XF2ETH] (o) 45 A 2 B S B 251 (45) Fl (46) (L3R 130 T, JF4%55 VII BUEIE) 7E%5
[EJ (CO) EI/J hﬁﬂ://ﬂf»j"j 10 JJ?@J {Zjil |azn|} ﬁﬁW I/y\& 20 hmnﬁoo Qip = O ;(T 1= 17 27 s

~—

ELy I

§ 1. JCHEFISAMEE e (L7) %518 14 M. D. Hilbert §F5%, 76 (L®)) %518 (Hrhp > 1)
gk M. F. Riesz fiff 5.

(B) Z=5fa] B RS G FONSER, AR G PEAICRF IR S SIS 174 AE=S ]
(L&) Fr(1®) (Hrp>1) b, GAERERRFER (S5 130-131 57) . 2508 (¢) F (co) B
A, miEEE (C)y (L) (1) A1 (m) BATX— PR

§ 2. SCR WS F PF M. H. Hahn X250 (o) i, i M. F. Riesz XF22[a] (C) A (1) (3
Hrp > 1) g 88 137 TUCT (1) TPl S RGBS M BLL T M. J. Schur [i97EiC Uber
lineare Transformationen in der Theorie der unendlichen Reihen, Journ. f. reine u. angew. Math. 151
(1921), p. 79-111.

ERERENR, & XT B) BZH E_LM&MZ mIF s mssst, Sz sa e E (R
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EXT B FR ARz s 25, Ede (B) ) HRYTTRFIIN, NRR%TF 551
R FEo 25 BIARAE (1), SRS S R R A e R A Rtz sk AR A B AN ).

§ 4. % (B) M=H] E 4455 Cauchy J¥51 {z,} (IR limy,o0 f(z0) FAAERIFFSI) HR5UL
ST EHRRRICER, WHR E 25, 250 (o), B (o) 1 (m), #ARBSTEERY. 2500
(L) BA 52 H M. H. Steinhaus ZE7. 1) (W, Additive und stetige Funktionaloperationen, Math.
Zeitschr. 5 (1918), p. 186-221) , =s[a] (L®@) F1 (1) (Hdr p > 1) 2 M. F. Riesz Z71 (I,
Untersuchungen iiber Systeme integrierbarer Funktionen, Math. Ann. 69 (1910), p. 449-497) . $& M. W.
Orlicz 12 (L. Bull. de I’Acad. Polon. des Sc. et des Lett., Février 1932), #7 lim,_,o m < 400,
M=s(a] (O) 255578451 2510 (o) W2 anit.

(B) 245 [) v (1) SR AR JE AR M (Punbedingt konvergent”) , AR o v tleAL HIB i It 7
EEMRRRSL. X (F) BUAS Al T 70 (35 =52 §3, 5% 37 1) 7 RIZE & Xl siue 28
BRI, (HAFIELEA FR4E 3 7] 2 S fin e A5 157, M. W. Orlicz SIERH 1307 & 34

(1) T AU SR B AR H T I

(2) PHTC AW FTEEE R A R TP,

(3) [FIRE H R SEE B TP AR TT ROt R,

Htt, 7ESSH B asea B, B D 00, v ORISR eSS MR A Y0, [ f (2)]
XA E LT E Bz R f (v) BUREL. J5—GR M50 55 58 55 25 18] AT DA A7 JT R T AR Bar
B TEEE, BN ST LN Jo RIS o BN D20, @, eI,
WERAFAERL M > O XA W FEARAL n,ng, - e BB [0, + 20y + 2, | < M, BUEE
WIRGEL Y07 tawn WL, TCWRERAN {t,} #aT 0. X S8 E PR IE R EFIE HEEN (20 M. W.
Orlicz, l.c., Stud. Math. 1(1929), p. 241-255) .

1

§ 1. XTARERBERLMYE RIS, &0 F. Hausdorff, Zur Theorie der linearen Riume, Journ. f.
reine u. angew. Math. 167 (1932), p. 294-311.

ARYEMAE E = E' = (L*) i1EEH E. Hellinger 1 O. Toeplitz WEH] (I, Integralgleichungen
und Gleichungen mit unendlichvielen Unbekannten, Encyklopadie der Math. Wiss., Leipzig 1923-1927) .
TEE—RY E=FE = (LW) (K p>1) K, E8 13 f M. F.Riesz 57, Lc., Math. Ann. 69
(1910), p. 449-497, E = E' = (IP) (Hrhp > 1) W H A —VEEAEHZEANE Les systémes d’équations
linéaires a une infinité d’inconnues, Paris 1913 77, EF 2 M4 % E = E' = (LW) 5 (1P) (H
Htp > 1) @ M. S. Saks IEBH, Remarques sur les fonctionnelles linéaires dans les champs LP, Studia
Mathematica I (1929), p. 217-222.

§ 2. HAEERL 15 (55 154 10) hABLUEH Ur) &SR RE, Frihem R s A+ 4%
NI ARPETC R R AIER], 24 U = 1 A% n < v, HY%0E B @i s T
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G RAEE T ER, %A% A R (2 S. Mazur, Uber die Nullstellen linearer Operationen,
Stud. Math. T (1930), p. 11-20) .

R

§ 2. AR (B) BUAS[R)Z [ 4 PR e i 19 1/ 0 (L7) A28y (1) W4 REAEHe, "Bl Riesz-
Fischer 5ZFHFI Parseval-Fatou 5E FH53).

§ 3. HMAFITES 166 BUEHE 2 XF (F) =3 W25 AG0%; #5 M. S. Mazur Al S. Ulam [3Eic, Xt
(G) B [H B B, X LEAEF IR ISR TSP 2 B NS A ATREAPIAOA [ 1 =X
TR RS ) B g GE%H GuRIEMECR) , SSLEMFEE T £ #RCIE 25 E B E Y
TIC O RFFAZE.

§ 4. FATAFEAEAMTATCTF4En] 70 (B) USRI R ARRY B 15 5 —T5 1, WASFIE ARk
BB (C) 55 () FINE. FIRE, Todsr (C) 5 (1) ZIIFIE. K2 (L) fl (10) XS
p>1< g HEZFEIER (U S. Mazur, Une remarque sur I’homéomorphie des champs fonctionnels, Stud.
Math. I (1929), p. 83-85) .

FalEAF K TR 2 (O) 2E5E LT IEJNE B Lk s B0 A [ IR AL FeAT TR B AR A
XGPS B IRMERAHE4E %L (Menger-Urysohn 38 3T ) BB 2SA], H R ELERR
Boas )2 Al AR Y.

§ 5. e AR T A— Bt A (G) B[R], rTREH AP 48 © ME—RTREE h A U(r) = o
s AR (F) BUzsfa)rp, 2 Vi(r) = —o W2 %8 © AUliel:. fAEiXFEry o5 g (B) BU=s(a], Hsg
O HAAXMRER. 45 174 UL (L) Wieieny—opal (15) (SR e M ABTH) R, XHE
EAEHCH 1 RTTEN « My, FA1ESE © RIIERR © 288 y. M. S. Mazur S AR F) 8 4 HATIX
—PEB AT A o g5 4 (B) LS E) R RS (L) 457

§ 6. [ RBEE aE T (G) BU=SIR). WA (G) BUSSRIFROA MY, WEPRAFAEM I —A3] 55
— AN S BRI AR .

XA R Y (B) BU%S[0] B FD By, 4

(E, Ey) = inf [log (U] - [U™"])]

Hpr U ol E 5] Ey (A —— b4, 35 (B, Ey) = 0, JWFRZSE] E R By JLPAFRE. A1)
[ f 2 J L SR REAY. A BREEZS (RS @ AL, HIEATAHE G =1 (c) M (co) (ENfTAR
SFHIRY) AL AR

FRRMNGE (B) B2 B R HJE BB ST S 21 0 2 A S Je. B8
J&T Jp EAEEERS E RS, HEANS B RWNESRES Jp PRSRSEE. X Jp 293081
&, AR LFFRRPRENTHAR — T4 o X Jp B TH 0 M, 2 (0, 0) = (B, By),
Horpr By M By 235 E T o Ml e ARSI aTDAMER X — 5@ SO WIRaR), H AR By
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MR A [p M— D oe & B R 28R XL E 235 M. S. Mazur G4E5| ARY.

§ 7. WATLABFFR LS5 AN, DA (Byx Eax...co) (FiHp By, By, .. 2 (B) BUZS[H]) 1230 R 5E L (B)
M58l E: EICERaHE o, € B, (n=1,2,...) Hlim,_ o ||za| = 0 (55 {zn} 5 IN¥EFRIEL
Fefie oy AT s AL [[{2n }]] = max ||, ||. 2R W] 5E BIANAS[A] (B x By X ...c). (B x By x...m)
F(ELx By x ... 1) (Hfp>1) .

§ 8. P. Urysohn i SGilE R TAEAE ] p i JE RS, BAE SRR ES & W] 7 525 (A 4 i
f)F23[8) (20 P. Urysohn, Sur un espace métrique universel, Bull. Sci. Math. 151 (1927), p. 1-38) .

§9. M RHHEZSIR By 5 By MM 2 G AN By 5 B FEM (005 188 TUEHL11) . 56
189 GUERH 12 iy iy R AN 2 45 1Y, (EORHIESS 189 TUERE 13 iyt eyl Atk , B (B) A4w]
il B 52N E SN RESES E P EANERCRFEME SIS T E hREITRN T
B R ARG e (B) BUZSTR) B LIS B RW 4y, B @S fEAE A S AT
EEL Ve G RARAINUE SR TSI 95 2/ K¢

5 i RN %

X HIRATRESN 24— R HN GRS L [RIA M s R e, B2 MBAT R i ) (B) A2 ) 2 9
PIMTREAFHE,  [AIAL e M RO 55 Y 23 1] IR DR P B A PR

SRR

(1) JCRFFA {xn } BT ICR 2o Holimy o0 2] = 20| 25 limy, o0 |2, — 20| = 0.
(2) |zo| = 1 L B AFAEME—RILMEIZ R f(2) fAF f(vo) =1 H |f] = 1.

(3) =5[] 5 H A a] SR .

(4) ZS10)- 5 HA AN TC o5 Ae L e D] T AR S5

) IEEW T EA L EAREL n > 2 LM TR RISFH.

REELEAA

(6) HEAYTFAENE.

(7) MBS 5 S, ARSI T8 T (1 I0R « B —2Rh o = s +t E
A, HbseSHteT.

(8) MEALMM AR S, FFAENEEAN 2B HEAS S M AE L.

O) WA S0 B, AFAENGE 2 0 BB B R LA

(10) =5[] 55 H A g 23 18] [F] 14

(11) =5[] -5 HAFJ R .
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A E TR

(12) F5ew ik

(13) A HTEm 5 R 1.
(14) BN T R AR

(15) B Joos e T AR A ) R 1
(16) A Jo o5 HE LM P 1 AR A 2 R ZERSOR 25
(17) JCER IS G RFERAE I 1.

(18) 23 [A) A R AR AR5 P 7 I MR 4R RN &5
T ERINH T X LR AR 2 B R TR (H) AANFAE () 25 FARS S RO 1A AL
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41 M. S. Mazur Frfig Y, FEAERT MBI TET5 eI, BATAS (L2) FMERA MR (3), P
HAPER (10), SRS B AFAERA TR (4). (5) 2 (14) fy73[E]). M. Mazur 55— 7 IEPA T,
BARATER (5) M n = 2 PR 7B Tog5 4825 0] SO kAR5 (L2) S6BE. PRI (6) fETA AN Rl 23 23]
FHRA L, AEAHIE S I w2 2 [ RAT B ARIIE R A E— D i e g5 dE =S Ta), &
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JHITE TN T A S A 1) 25 [ A — A 807 BEAS BEUERHARAS R B LB A~ vl 7 25 (AR H A MR (14).
wJE, WATNAGEEMXAERN TR ARG, B (L) REEEA MR (15).

FEE s, X% RN S5V RS & AT SR, AT B B s 0 e g (Rl A PR 2 5
() It S AR I A HA R e iy ), FeATHs A0

19 1% X (z) Al Xo(x) )& LT IR554E (B) BU%5[R] B EMAER S AE A B LMEZ R, DA Gy
M Go 73 313R B X iz sl B oeR S, rIRAIER] dim(Gh) = dimy(G2); R dim(Gh) =
dim;(E)?

20 WIS (B) BUAS RN RMELEECR T LR, BT I & dE B2 S o i ?

e, A4 M. S, Mazur 5T IR a) & 25 (A L B2 T- 4521

PA EAgixXtEmasa), FRIBINU(z) = o+ a0 (H o € B) BSFHEARSCRFR hZ L L
BAFRIE AT NEMERIE. AL MME GG H CG C EH H#G# E, WREER
& H # E JjlPam. #i%8 A\ H P EmE N KBS S H AR, WRES A GC R H
—. A C RN MW HAENA, WERZ M. ik C AT H —MHYS H
BRSO, FR H 2 C W93 F i (7Stuetzebene”); Fjii, H HULH AR O i FL.

XA, AWM ER: ZdE C A RA R v BV C WS H sl (20 G. Ascoli,
Sugli spazi lineari..., Annali di Matematica X (1932), p. 33-81) . M &P L SR ER 2 55 A 1Y
B2 4 BT 20 € B AT (o), FPLE FARBURIRIO AR S8 o MR 0
WA A o =0, HH1 g, = X7, o A~ § WEEA nl2) i SREFS) {yn} BOSLT £
zo. M. S. Mazur fIF I Gl i) 5 —@ 81538 T 5 — U Stk

SR, %2S 18] (C), B gk D. C. Gillespie 1 W. A. Hurwitz Z57. ( I, On sequences of continuous
functions having continuous limits, Transact. Americ. Math. Soc. 32 (1930), p. 527-543), Hh~ 7l Z.
Zalcwasser 37 (W, Sur une propriete du champ des fonctions continues, Studia Mathematica I1 (1930),
p. 63-67) .
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absolument continue YN S
ajusté de ©® R ©.
application .
approximation &

autour de © % 0.
axiome agiin

base A

base de Hamel Hamel 3
bicontinue RELE
biunivoque ——H.
borne inf TS
borne inférieure RS
borne sup Rt s
borne supérieure R
carré de E E )FJ5.
centre Hl.

centre du couple RO,
circonférence Jidl.

classe d’ensembles by

classe de Baire Baire 5.
classe de Baire d’une opération BT Baire 2%.
classe totale 2R
coefficients $c_i{(n)!$ FE $c_i{(n)}8.
coefficients d’un élément TCEMFREL
combinaison linéaire LA
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L' N § & N
combinaisons linéaires LMEHA.
compacité faible 55 Bk

compact métrique JERELE.
complémentaire #hME.

composition des transformations AR A
condensation des singularités TR,
condition de Baire Baire £5/4.
condition de Baire pour I’opération inverse Wiz 1) Baire 2514,
condition de Lipschitz Lipschitz Z5{f.
condition nécessaire WAL
condition suffisante oA
conditions (45) et (46) A (45) Fl (46).
conditions aux limites pub B Sl
conditions nécessaires et suffisantes FEEL A
conditions nécessaires et suffisantes pour la convergence faible U EL 7535 514
confinal avec ® 5o LR,
contredomaine (R

converge partout ARAE WSS
convergence sk

convergence asymptotique T SL.
convergence commutative oA
convergence en mesure Qg8
convergence faible BELVE @
convergence faible des éléments JCRM UL
convergence faible des fonctionnelles linéaires LMz R SIS
convergence faible des suites d’éléments JCERITH R SIS
convergence forte SRS
convergence suivant la norme USR5 @
convergence vers le point BT R
convergente en moyenne SEIICSK.
convergente uniformément —Fulksg.
corollaire 7

corps convexe A

critere de compacité B B

critére de la compacité B

de I-e catégorie 520

de II-e catégorie 5.
décomposition en parties disjointes AR
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définition EX.

démonstration UERH.

dérivé faible GBS /8

dérivé faible d’ordre 1 —Br 55340

dérivé faible d’ordre n n 55548

dérivé faible d’ordre transfini PR 55 54
dérivée partielle T4k

dérivées partielles d’ordre 1 — B 4L.
dérivés faibles des ensembles de fonctionnelles linéaires LMz REASTITSSEL
dérivés faibles successifs BIRGE5EL.
deuxiéme classe SRR
développement B

diamétre HAZ

dim_1 SrEZEgl (id%) .
dimension au sens de Menger-Urysohn Menger-Urysohn ZE%.
dimension linéaire LML
dimension linéaire égale LML
dimension linéaire inférieure LMEAEEIL /.
dimensions linéaires incomparables LMEYEBOR AT TR
distance PR

Domaine E S,

élément propre Bk JC.
élément-zéro =S5

ensemble abstrait L.

ensemble borné dans leur ensemble R HE.
ensemble compact KA.

ensemble connexe SUSGIE:=Y

ensemble convexe 4R,

ensemble de fonctionnelles linéaires LM RES.
ensemble de points de convergence WS A
ensemble dénombrable dense IR S
ensemble dense 2 4.

ensemble $F

sigma$ $F_

sigma$ £.

ensemble $F {

sigma

delta}$ SF_{
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sigma

delta}$ 4.

ensemble $F

sigma$ non fermé IR SF_
sigma$ £E.

ensemble faiblement compact 5B AE,
ensemble faiblement fermé GEIZIE:=Y
ensemble fermé ZIE S
ensemble fondamental HAEE,
ensemble $G

delta$ $G_

delta$ ££.

ensemble $G_{

delta

sigma}$ $G_{

delta

sigma}$ £E.

ensemble isolé P EE.
ensemble linéaire faiblement fermé 559 LS.
ensemble linéaire fermé PR
ensemble linéaire $G

delta$ 248G
delta$ ££.

ensemble mesurable (A) BT EE.
ensemble mesurable (B) Borel A i 4.
ensemble mesurable (J) Jordan W] | £E.
ensemble non dense oAb PR,
ensemble ouvert Fr4E.
ensemble parfait SEEAE.
ensemble réguliérement fermé 1E P 4E.
ensemble séparable Ao
ensemble total o
ensemble transfiniment fermé R PR P 4E.
entier de p p R 7
entourage BRI,

équation différentielle partielle linéaire LMWL TR
équation fonctionnelle linéaire LMz R THE.
équation intégrale de Fredholm Fredholm F/4 2.
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HhSCAR i Ui % NTH
équation intégrale de Volterra Volterra #1437 F2.
équation intégrale symétrique XFRAR S TR
équation linéaire conjuguée IH Lt R
équation linéaire totalement continue IR LM
équivalence A

espace a n dimensions n 423 [H].

espace a une infinité de dimensions Tog5 423 [H].
espace abstrait I 23a).

espace (C) (C) =5 [a).
espace (¢) (c) Z=s[a].
espace $(c_0)$ $(c_0)$ =[]
espace $(C{(p)})$ $C{(p)}$ =1l
espace compact oS E].

espace complet LA AS A

espace conjugué

espace conjugué avec

espace (D) complet

espace des fonctionnelles linéaires
espace des fonctions mesurables
espace des fonctions réelles continues
espace des suites convergentes vers 0
espace du type (B)

espace du type (F)

espace du type (G)

espace $(E_1

times E 2

times

ldots ¢)$

times E 2

times

Idots ¢)$ =5 [H].

espace $(E 1

times E 2

times

ldots ¢_0)$

times E_2

times

ldots ¢_0)$ %5 [A].

Shig s ).

5. g as ).
S (D) 245
2Rz bR A5 ).

] e s ).
SIS R ).
ST 0 1751 =5 ).
(B) 23]

(F) A7s ).

G =5[]

$(E_1

$(E_1
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espace $(E_1

times E 2

times

ldots 1{{p)}$ $(E_1

times E_2

times

Idots 1{{p)})$ =5[]

espace $(E 1

times E 2

times

ldots m)$ $(E_1

times E 2

times

ldots m)$ Z3[H].

espace euclidien Wi L B4 25 [A].
espace euclidien n-dimensionnel n 4ERRJ LA 25 [H].
espace faiblement complet 555e 4525 NH].
espace $(H{(p)})$ $H{(p)}$ =5[H].
espace (1) (1) B4 7).
espace (L) (L) Bl =s(a].
espace $(L{(p)})$ $1{(p)}$ =5[]
espace $(L{(p)})$ SL{(p)}$ =5[]
espace $(L{(n)})$ SL{(r)}$ =[]
espace linéaire 2R PEZS 1]
espace (M) (M) Bl zs[a).
espace (m) (m) A= [H].

espace métrique
espace normé
espace (O)
espace (0)
espace (Q)
espace (R)
espace (S)
espace (s)
espace séparable
espace universel
espace vectoriel

espace vectoriel (D) complet

R ).

N =5 ).

(0) Z=[f] (Orlicz %5 [A]).
(0) %Z[A] (Orlicz J¥ 31 %% [A]).
(Q) ZE[H.

(R) == [H].

(S) Z1H).

(s) ZE[H.

A3 ).

Ty =)

I o % [F].

S5 (D) Z ) s ).
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espace vectoriel normé TR ) 2 ).
exposant conjugué IR
extension FEH.

facteurs .

faiblement continu SRR,
faiblement convergent S
faiblement dense SSHEE .
faiblement fermé S5

fonction a carré sommable SEJ5 Rl FH R
fonction a variation bornée HRASZE RN
fonction absolument continue 266 6 15 2 PR A
fonction bornée AR R
fonction caractéristique HRAE B AR
fonction conjuguée 8GR %Y.
fonction continue TSR
fonction continue sans dérivée S RS AR 8
fonction convexe YRR K.

fonction croissante R EL.

fonction de la premiére classe de Baire Baire 25 —2K R4
fonction en escalier B Aok PR A
fonction intégrable ] R
fonction mesurable GININE @
fonction mesurable et bornée AN R KL
fonction périodique de période 1 JEAR 1 R
fonction réelle bornée H RSB
fonction sommable AR AR
fonctionnelle additive Iz K.
fonctionnelle faiblement continue ESTESL77 bR .
fonctionnelle homogéne FIRIZEA.
fonctionnelle linéaire LMY K.
fonctionnelle linéaire a la norme < 1 JEEL <1 WLz bR,
fonctionnelle non négative JEMIZ R,
fonctionnelle nulle EVZ7 .
fonctionnelle propre HHEZ .
fonctionnelles analytiques RATIZ R
fonctions harmoniques VAR £K.
fonctions quasi-périodiques OLJE 3 R A

fonctions réelles bornées

A (%)
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fonctions trigonométriques =R
forme générale des fonctionnelles linéaires 2R R — e =
groupe piecy

groupe abélien By DLIREE.
homéomorphes [F] .
hyperplan T

I-e catégorie 2.

II-¢ catégorie =W
indépendance linéaire 2RI 5.
inégalité de Holder Holder AEER.
inégalité de Riesz Riesz 2.
intégrable (R) Riemann 7] fH.
intégrale Ty

intégrale de Lebesgue
intégrale de Lebesgue-Stieltjes
intégrale de Stieltjes
intégrale double
intégrale inférieure
intégrale riemannienne
intégrale supérieure
intervalle fermé
intervalle partiel
invariance par translation
isométrie

isométrique

isomorphes

isomorphie

lemme

limite

limite d’une suite

limite d’une suite faiblement convergente
limite faible

limite faible des suites
limite généralisée

limite inférieure

limite supérieure

limite transfinie

limite transfinie inférieure

Lebesgue FH47.
Lebesgue-Stieltjes F145.
Stieltjes 147
ZER
TR
Riemann FH43.
RV

P4 X T
X[
R
R

FERR.

[l F 1.

[ 4.

512

R BR.

JE AR R
ST AR B
SN .

R OEELT S
J7 SRR,
TR

AR BR.

TR AR B

T A FRARFR.
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limite transfinie supérieure b PR BR.
mesurable (B) Borel R
mesurable (J) Jordan |J .
mesurable (L) Lebesgue A
mesure Tz

mesure de densité 5 I
mesure jordanienne Jordan | J&.
méthode de la diagonale pap i
méthode de sommation SRAEE.
méthode normale Y.
méthodes d’Euler Euler 3.
méthodes de Cesaro Cesaro J£.
métrique équivalente G
métrique glissante PR AL R
module 1.

nécessité WEHE.
nombre complexe =28

nombre de solutions linéairement indépendantes LRNMETC R AR L
nombre ordinal 528

nombre transfini de deuxiéme classe 5 RN B IR AL
nombre-limite P FR %Y.

non négatif R

non négative RS

norme FiER 38

norme de I’opération B
normée H—Hy.
normes équivalentes AL
noyau .

noyau symétrique X FRZ%.
opération additive I T
opération additive et mesurable (B) I Borel RJJ5ET-.
opération associée HHEE T
opération biunivoque ——iaH.
opération conjuguable R
opération conjuguée BT = A
opération conjuguée généralisée I E ST A
opération homogéne SFRAE T
opération inverse W T
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opération inverse continue JE S s U=
opération linéaire s T
opération linéaire biunivoque —— T
opération linéaire définie dans un ensemble linéaire FE SUHES AR E IR T
opération linéaire discontinue NIELEL N T
opération mesurable (B) Borel 1]l ¥
opération symétrique XIFRE .
opération totalement continue AR EE T
opérations analytiques fEtriz A
orthogonal & EAET.
orthogonal et normé FRIEIEAZI).
orthogonale normée L IEACHY.
parfaite SEHEHY.

pas plus faible AT
permanente RIEH.

plan d’appui SCHEEF.

plus grand nombre cardinal BRREE

point d’accumulation R

point d’accumulation faible BED )

point de continuité LSS

point de convergence W SIS

point intérieur M

point-limite AR R A
polyndmes EATE:W
précédent immédiat BEAEHTIK.
presque isométriques JUF-E5RE ).
presque partout JLFAbAL.
probléme des moments R i

produit des espaces 23 )y e AH.
produit infini d’espaces 23 [E) ) T 55 e
prolongement d’une opération linéaire P TR .
propriété dimensionnelle YR
propriété $(

gamma)$ PRI $(
gamma)$.

propriété isométrique SEPRPET.
propriété isomorphe [Fi] Ay 5.
puissance sommable R/ IE S
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rayon A2
reciproquement RZ.
réguliérement fermé IEDEA .
reversible ALY
rotation JiEk.

segment LB

série commutativement convergente TeAAFI SR
série convergente WAL
série de Fourier Fourier 2%}
série enticre T
singularité A A

solution unique WE—fift.
sommable (L) Lebesgue 1] FH.
somme .

somme de la série A
somme dénombrable Al
somme partielle TR
sommes partielles FRA R
sous-ensemble T4E.
sous-ensemble linéaire LMET4E
sous-espace vectoriel fermé P47 1) 4 ).
sous-espace vectoriel séparable CIE R E
sous-groupe THE
sous-suite partielle faiblement convergente ST P4,
spectre .

sphére BK.

sphére ouverte FFEK.
suffisance s

suite JF51.

suite biorthogonale WIEAZ 73]
suite bornée HIEH.
suite compléte SEATA.
suite convergente vers 0 ST 0 P A
suite croissante AT
suite de fonctionnelles linéaires LNEZ bR T,
suite de fonctions BT S.
suite double W41,
suite double bornée HFWE 7.
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suite extraite TIP3,

suite fermée 1541

suite fondamentale AT

suite infinie Jeg5 4.

suite non décroissante FE AT 5.
suite orthogonale EZZ P4,

suite orthogonale normée compléte SEFITEIE AT 1),
suite partielle TIFA.

suite transfinie BB T4

Suites biorthogonales MUEAL T 4.

Suites faiblement convergentes d’éléments TCEIMFFSUT .
systéme biorthogonal complet SEEWIEAL F.
systéme biorthogonal normé FRTEREAZ 2.
systéme d’équations a une infinité d’inconnues G5 AR HNE TR
systéme d’équations linéaires a une infinité d’inconnues TEGF REE LM R
systéme orthogonal 1IEAZ&.

systéme orthogonal de Haar Haar 1EAZ A&.
tableau AR

théoréme FEHL.

théoréme de Arzela Arzeld FH.
théoréme de la valeur moyenne SEEE .
théoréme de M. S. Mazur Mazur FFH.

théoréme de Parseval-Fatou

théoréme de Riesz-Fischer

théorémes de Fredholm

théorie de Riesz

théorie des développements orthogonaux
théorie des séries orthogonales
totalement continue

transfiniment fermé

transformation biunivoque
transformation biunivoque et bicontinue
transformation continue

transformation homéomorphe
transformation isométrique
transformation isométrique additive
transformation isométrique de $(L2)$ en $(12)$

transformation linéaire biunivoque

Parseval-Fatou & .
Riesz-Fischer FH.
Fredholm g #.
Riesz FHig.
TEAS T 3.
IEAZRHORIE.
EascEsdio)

e PR A Y.
A

—— H AL .
RS .

[Fi] AR 7% 48k
SFERAR Y.
SEFRINPEAR 4.
$(L2)$ F| $(12)$ 155 FRA k.
— AR
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translation 5.

type elliptique o6 [ 73
type hyperbolique B .
type parabolique Py A,
uniformément continue — s,
valeur absolue EAERORIER
valeur propre (.
valeur réguliére T UME.
variation AR Iz
variation bornée HRAZE.
variation totale =
variétés linéaires LRI,
voisinage A ng.

vrai max NS
vrai sous-ensemble HT4E.

%182 T (£ 182 7))



	引言
	Lebesgue-Stieltjes积分
	度量空间中的(B)可测集和运算

	群
	G型空间的定义
	子群的性质
	加性算子与线性算子
	奇点凝聚定理

	一般向量空间
	向量空间的定义与基本性质
	加性齐次泛函的延拓
	应用：积分、测度与极限概念的推广

	(F)型空间
	定义与预备知识
	齐次算子
	元素级数与线性算子的逆
	连续不可导函数
	偏微分方程解的连续性
	无穷未知量线性方程组
	(s)型空间的应用

	赋范空间
	赋范向量空间和(B)型空间的定义
	线性算子的性质，线性泛函的延拓
	基本集和全元素集
	各具体空间(C), (Lr), (c), (lr), (m)中线性泛函的一般形式
	闭序列和完全序列
	函数的线性组合逼近
	矩问题
	无穷方程组解的存在性条件

	(B)型空间
	(B)型空间中的线性算子
	奇点凝聚原理
	紧(B)型空间
	(Lr)、(c) 和 (lr) 空间的性质
	由可测函数构成的(B)型空间
	某些特殊(B)型空间中线性算子的例子
	关于求和法的一些定理

	全连续算子与相伴算子
	全连续算子
	某些特殊空间中全连续算子的例子
	共轭算子（相伴算子）
	应用：某些特殊空间中相伴算子的例子

	双正交序列
	定义与一般性质
	某些特殊空间中的双正交序列
	(B)型空间中的基
	在正交展开理论中的一些应用

	(B)型空间中的线性泛函
	预备知识
	线性泛函的正则闭集
	线性泛函的超限闭集
	线性泛函的弱收敛
	可分(B)型空间中线性泛函的弱闭集
	空间(C), (Lp), (c), (lp)中线性泛函弱收敛的条件
	某些空间中有界集的弱紧性
	定义在线性泛函空间中的弱连续线性泛函

	元素的弱收敛序列
	定义. 元素序列弱收敛的条件
	空间 (C), (Lp), (c), (lp) 中元素序列的弱收敛
	空间 (Lp) 和 (lp) 中弱收敛与强收敛的关系（p > 1）
	弱完备空间
	关于元素弱收敛的一个定理

	线性泛函方程
	线性算子与其相伴算子之间的关系
	Riesz关于全连续线性方程的理论
	线性方程中的正则值与特征值
	Fredholm在全连续线性方程理论中的定理
	Fredholm积分方程
	Volterra积分方程
	对称积分方程

	等距、等价、同构
	等距
	空间 (L2) 和 (l2)
	赋范向量空间的等距变换
	实连续函数空间
	旋转
	同构与等价
	(B) 型空间的乘积
	空间 (C) 作为万有空间
	共轭空间

	线性维数
	定义
	空间 (c) 和 (lp) 的线性维数 (p >= 1)
	空间 (Lp) 和 (lp) 的线性维数 (p > 1)

	附录
	(B)型空间中的弱收敛
	线性泛函集合的弱导数
	元素的弱收敛

	注释
	术语表

